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h aCELL M£ domine- 



Eriffimum e(f , Excellentiffime 
Princeps r, quod inquit Plato in 
libro feptimo de Republica >pro~ 
blema illud celebefrimum ab 
oraculo Apollinis propofitum ic~ 
circo a nemine folutum fuiffe y 
quod GeometfU fiudia non ef 
fent in ionore,ac proinde in rerum diffcilium in* 
uefiigationc nemo <vclletlaborem impendere. Quod 

3 fiP"* 




ft Dux aliquis , W ille opinabatur , Rtipublic& 
praefet buiufcemodi ftudijs addiclus , qtti animos 
ad tnueniendum excitaret , tum forte extiturum 
/tliquem^ qui dijftcillimum tnigma e fuis latebris 
tandemerueret . Dd& flint ^inquityCmix quod 

cuborum augmenta nondum comperta fint . 
Quia videlicet in nulia Republica ba^cfunt 
in honore : Deinde quia qui hxc inuefti- 
gant Duce aliquo indigent , qui honorifice 
eos regat , fine quo minime comperire pof- 

funt • Sic ille de qu&flione hucufque gcometris 
inaccejfa . Jdem ego plane in euoluendis hifce pro- 
llematts expcrtus fum . Nam fimul ac intellexi 
te pr&clartfftmum Duccm non modo mathematicis 
fcientijs delettari 7 feA in ijfdem effe apprime 
*verfatum, earumque ftudtofos plurimum apud te 
commendari , ftatim aggreffus fum qu^ftionem 
arduam^ biennio ante a nobiliffimo Geomeira omr 
nibus propoftam , qu^tm in .alijs ftudijs occupa- 
tus , nunquam profetto , nifi te aufpicc , ac pa* 
trono , tentaffem . Huius vero folutionem bidui 
commentatione a me inuentam , tuifque oculis 
iitdicioque fiibieclam , pro ea qua pr&ftas fingu- 
lari humanitafe , @r perfpicacia ingenij , tta ap» 
probafti^vt inde cxcitatus pler*q\ alia ab eodem 

auclore 



auHore propofita breui temf-. \ tnodata paritcr 
ad tc detulerim. Itaq\ gratias rcfero M&cenatt 
optimo y armis non minus quam litteris prtfiantifi 
fimo y nec dnbito quin matbefis y CAtcr&cf\fcienti& y 
quA principum patrocinio maxime indigcnt y mi- 
rum in modum proueherentur y fi plures tui fimi* 
lcs tulijfet nofira Atas eruditioni deditos y <veterum 
recentiorumque auclorum y bonarumque artium 
fiudiofos. Illud certe omnibus compertnm efi y in 
boc fatali belto y quo nunc fiagrat Europa y quonul- 
lum fortajfe atrocius a multis retro fcculis gcfi 
tum eft y cum in ipfo aditu Italia tuendo ac vin- 
dicando ita fis occupatus , *vt non modo Ducis y 
fed etiam militis partes diu nocluque fuftincas\ 
nullum tamen iucundius tibi laborum interual* 
lum contingere y quam aliquid interdum ex littc- 
ris decjerpere y & Aiartis opus y intermixto qua //- 
cet Jiiineru£ otio y tcmperare. Quamobrem non 
vereor boc opufculum geometricum y ef^importu- 
nijfimo tempore y in tuum tentorium mittere y atq\ 
in ipfo campi puluere y inter arma y expugftatio- 
nefque arcium tibi fiftcre ; <vt in ifta Subalpina 
ditione y in qua apud Equitcs ingcniofijfimos fipe 
de geometrit, vniuerfizque matbcfeos dignitate do* 
Hrinaq\ dijferui ; tuam in bac facultate pr&fian- 

tiam 



tiam erudttionemq) palam tefter ; publicifcf y gra- 
tulationibus , qutbus fama nominis tui circumfcr- 
tur> bunc etiam plaufum litterarium admifceam. 
Interim vero>cum untuerfi mi/ites y tui amanttf 
fmi y de falute tua magis cfuam de propria labo* 
rent , eofjue omnes folicitos teneas , quod te a. 
prdfentiffimis periculis arcere non pojfint , Deum 
Optimum Maximum enixe oro y*vt te nobis ac 
litteris incolumem pr&ftet > ac referat. Vale. 

Excellenti* Tua 



Hmilir 1 atq) obfeqr* Seruus 

Hicronymus Sacchcrius 
cx Soc. Icfu. 



AD LECTOREM. 



Abcs, Lcctor Gcometra, folutiones pro- 
blcmatum ComitisRugcrij dc Vigin- 
timillijs, qure in folio diarij Parmcn- 
fis omnibus propofita Aprili proxi- 
me clapfo accepi. Huius nobiliflimi 
iuucnis ingcnium, & rcrum geome- 
tricarum comprehenhoncm conijccre 
fatis licct cx cnodatione duodccim_» 
quarftionum, quas olim anonymus poft rabulam latens in 
luccm protulit. Vcrum qux ipfe rcpofuit- problemata , 
fcu vcrius arnigmata , haufta cx pcnitiflimis gcomctrix 
arcanis,c]uantum & nouitatis , & profunda? indaginis ha- 
bcant,cx ip(a folutionc , quam damus,qualifcunq; ca fit, 
intclligcs. Sane mirum in modum clarillimi nominis au- 
ctorcmanimo complcxus fum,atq; hoc ccrtamcn alacri- 
tcr fulccpi , tum cjuod ciufdcm fcrc artatis fumus, turru 
cjuod in cundcm lcopum , in cjucmputo ipfum inucnta 
fua dcftinafle , cgo paritcr multum opcra: ftudijq; pofuc- 
rim. Ei propofitis qureftionibus , quarum ordinffm im- 
mutaui, duo theorcmata cnodauit loannes Ccua mihi ami- 
ciflimus mcthodo quadam noua,cuius ipfc inuentorfuit , 
conftru&ioncmq; typis dcdit ftatico-gcometricam, quam 
intcr prxclara inucnta auatis noftrx rcfcrrc non dubito . 
Quod ad me attinct, dcmonftrationes brcucs & preflas, 
ne opus in moJem crcfccrct, perfpicuc tamcn > vt potui , 
exponcrc conatus fum ; in quibus lector in Euclidc 6c 
Apollonio vcrfatus dabit vtiquc vcniam fi notiora qua:- 
dam cx vrrifq; clcmcntis indicarc intcrdum ncglcxi. Car- 
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tcrum cum pauci admodum huiufccmodi iludijs animum 
adijcianc, eumoptime dc gcomctria meritum rcor , qui 
arduisqutfftionibusingenia inrerdum cxcimulcc atq; excr- 
ccat : quo fic vc inccr machemactcos, genus hominum (o- 
licarium acq; difpcrfum, infticuancur commcrcia , &advc- 
ruminucnicndummultiplexadicus aperiacur. Illud ctiam 
non raro concingic vc cadcm via plurima proferancur iflP 
Iuccm fcicu dignillima > quod cuenhTc ctiam in his folu- 
tionibus ccnfco , in quibus nonnulla Dcliaco problcmaci 
finitima rcfoluuncur, & circa racioncs harmonicas (quod 
cgrccric in primis pra:fticic loanncs Ccua)longe plura rc- 
ucrttimc quam huc vfq; ab antiquis & rcccncioribus fac-. 
tum fucric . Dcniquc ingcnue fucor mulcum mjhi lu- 
dandum fuiflc cum problematcquarco, quod vlcimo loco 
relcruaucram,adeo vc ciim caeccra vno fcrc codcmq; im- 
pccu incra paucillimos dics abfoluca fucrint, hoc vnum , 
languefccnrc paulacim ardorc animi alijs ftudijs implicaci, 
moram fcrc bimcftrcm inicccric , ncc dum omni ex parcc 
abfolucum dcderim. Ncq, cnim rcor facis cflc ad inuefti- 
^ncioncm eius loci, morcCarchcfijgenus a?quacionis(quod 
facilc cflcc)cxpendcre;fcd auc lincas omncs prxcipui no- 
minisfingillacim cxcludcrc , auc aliquam cx ijs cercam fta- 
tucrc, & quidcm geomctricc, iuxta mcnccm proponcncis 
ncceflariumcxiftimo. Quxhra porro(fic cnim appcllarc 
hbuic propoficioncs contincntcs thcorcmata & problema- 
ta)ieruato ordinc,qucm auc^or tcncc(nc tc diutius rno- 
rcr)hic rcccnfcntur. 
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PROBLEMA VNVM AD OMNE S • 

/ fiuper datam pofiitione rcclam ita angttfi dati 
*vertexferatnr , <vt alterutrum ~i cruribms femper 
tranfeat per datum punftum extra lineam da~ 
tam, ac tn reltquo latere punctum concipiatur ea 
conditione , <vt ad cr.s tnter hoc punclum y (djr 
ruerticem tnterpofitum , c rus <juod tntcr <-uerticem & punEium 
datumeft tnterceptum , rationem obtincat eandem >cjuam habet 
tncltnata d dato punEio ad datam pofittonc Itneam tn angulo 
ei fuper ipfam Uto *auah , ad intertectam <verticem inter , 
atijue hanc incltnatam : deficribetur <z>ti<jue irnea , ouam^ 
dctermtnare tportet cuius ftt generis iuxta Carthcfitum . 

Fuic hoc propofitum bicnnio anrc-, vt innuirur in dia- 
rio Parmenfi. Secjuuntur dcinde alia fex ,cjuibus prafixus 
titulus GEOMETRAM QV^RO. 

i ^ ^y ^abus reSiis contingenttbus circultcm 4 conicamuc fc- 



ctionem , aut oppofttas j @T d ccntacltbus per btn 
perimetrt puncta duEiis auatuor rcttis fefe decuffantibtts extrn 
perimetrum in altjs duobus punEits , au<e iungantur rcEia : dtco 
hanc tranftturam ejfe per punEium , <vbi contingentes cccur- 
runt , <vel>fit non occurrant, tjfidem fiore parallelam. 

% Ab ajfumpto quouis punElo cxtrd circttlum , conicamut^ 
fieEiionem ducantur du* reEl* pertmetrum fecantes tn quatuor 
punEiis , quorum oppoftta conneElantur rcEits , qu<e fe fe decufi- 
fiabunt in punEio intrd circulum y <uel ficElioncm conicam y <juod 
cum ajjumpto punEio iungatur reEla s quam dico fore <vt fiit 
media harmonica inter eiufdem produticc tntcrceptas a pcri- 
metro concaua , O 4 conuexa, & punEio extrd affiumpto. 
3 lnuefligare iocum punEii afifiumpti in recia tranfieuntc^ 



per datum punElum , ac fecante reEiam pofitione datam , -r/r 
tnuenta tertia harmonica ad tnterieEiam inter punEium da- 
tum& affumptum , interieEtam inter punElum datum-> % 
ffl reclam pofitione datam y fit inter hanc , & tertiam ipfam 
hxrmonicam media geometrica reEla <ju<cdam magnitudinc^ 
data. 

4 Antruli dativertex feratur per reElam pofitione datam 
rvt crus unum tranfiens per punElum datum extra rcElan-j , 
fecet <klteram reciam pofitione datam , @f in reliquo crurc^ 
punEium affumatur , ut quadratum interieEt* inter punEhum 
datum , tijfr njerticem anguli ad reElangulum fub interieEla-» 
inter punEbum datum , & reEiam , fupra quam <vertex an+ 
ouli non fertur , in interieEiam inter ^verticem dati anguli , 
^ punElum affumptum y fit in ratione data y uel {quod idem 
hic eft) in ratione ^ualitatis : inueftigandus igitur eftolocus 

punEii ajfumpti, 

5 Duobus circulis pofitione & mdgnitudine datis reEta^ 
ducerc contingentem r vnum circulorum yfecantem *zrero alte- 
rum y njt dperipherijs diuidatur in ratione data, 

6 Datis pofitione duabus reElis , &* punElo , defcriberc^ 
circulum y cuius peripheria tranfeat per datum punEium y tan- 
oat runam reEiarum s alteram <~verb fecet , <vt fubtenfa fit 
nutvnitudint data. 
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PROBLEMA EXTRA ORDINEM 

CVI TITVLVS 

VNVM AD OMNES- 

I fuper dacam pofitione re&ara ita anguli dati vercex fen£ 
cur , vc alcerucrume cruribus femper cranfeac per datum pun- 
tftum extra lineam datam ; ac in reliquo latere pun&um con- 
cipiatur ea conditione , vt ad crusincer hoc punctum, & ver- 
ticem incerpofuum ,crus quod inter verticem,& punctum-» 
datum eft mterceptum ,rationem obtineat eandem , quam-» 
habet inclinata adaco pun<£to ad datam poficione lineam in 
angulo ei fuper ipfam laco xquali ,ad incene&am vercicem mter , atque hanc 
inclinatam : defcribecur vcique linea,quam deterniirure oportec cmus fitgeneris 
iuxta Carthefiura . 

Expofitio problcmatisr 

SIT linearedta poficionedata x xydatumque extra ipfam pun&umtf, & da- fj- f 
tusangulus 4C*,cuius vertex mreCta.rx. Incelligatur vercex diccianguli 
a c x peruenifle fuo motu verfus x ad punctum e \ fiatque vt a c ad c e , ita .ie 
ad cg jpunctum g pertinebit ad lineam jquam determinare oportec cuius fic 
generis iuxta Carthefium. Quia vcro vercex dati anguli acx intdligi poteft 
moueri tum verfus j,tum verfus fiquidem moueatur verfus x , omnia^. 
punclalinear genitafunc fupra lineam pofitione dacam •> fin vero moueaturver- 
sus x , omnia puncta func infra eandem , vc facile probacur ex elemencis iiccirco 
illam appellabimus fuperius genitam, hanc vero inferius genitam . Dico igitur 
Iineam fuperius genicam , de qua pociffima eft quxftio, elTe parabolicam, adeoq* 
primi generis iuxcaCarthcfium jinrerius autem genitameue lineam redam t Sc 
quidem elTe diaraetrum parabolx,cuius bafis lic xquid iita ns rccta: pofitionc 

PROPOSITIO PRIMA. 
Linea inferius genita ejl retla « 

SVmatur in linea inferiusgenita quoduis pun&um d. Poterunt igitur , ex hy- f/£. r, 
pochefi , ex punctis 4 , d tnclinari ad rectam cx dux ub , d b,\u vt angulua 
abd fit«rquahsdatoanguLo4cx, fitque .i b ad b d , vt u c ad cb. Hocigitur 

A fa&o, 



1 

fa&o,accipiacurce xqualis tpfi cb> & iungantur re&x dc ,de ,dd ,*e . Q?»- 
Jiiamigitur, eft <* ad fct/, vt 4 f ad cfc ,fiucc e , &angu!tis jU xqttahs angulo 
f e , evunt (imiha triangula abd,ac c>ideoqueerit j ad i/ , v t f * ad 4 e , & 
pcrmutandof» a&d ac ,vtd aada e: &tnfuper ent angulus bd j/xqualis angulo 
t u f >demptoque vel additocommunionguloc ad ( nifi dca fitvna Itnea recxa ) 
cvit angultn /? .* c xqualis angulo da e. Sunt igitar etiam fimilia triangula b ac. 
dae ■, & propterea angulus 4C</ xqualisangulo ac b : eft autem angulus jf 
xqualis angulisa ec , c «e^fimul •> ergoreliquus angulus c ed ett xqualis angulo 
CrfC Prxterea, obftmilitudinem tnangulorum , eft c c ad e a, vt fc</ ad da,$c 
aeaded ,vtac ad c b , fiue 4 ad t> </, igitur ex arquo m perturbata proporttone 
vt bazA ad , fiuec *ad a e , ita c c ad e</ : eft etiam angulus c a c xquahs angulo 
ced ; igitur fimrliaetiamfunt triangula cae } c cd; adeoqueangulus 4C e xqua- 
lis angulo ecd. Quamobremcum pttndhim d fit quoduis puncium linexinfe- 
rius genitx,& iuncta recH d c idem femper angulus etficiatur ,xquahs nempe 
dato angulo a c x t ent hnea infennsgemta linea reCta . Quod &c. 

Corollarium. 

fig.\. A^VM re&a *c,&linea inferius genita , hoc eft d c xqu.iles angolos efficiant 
adeafdem partes cumrecH cx , inferturquodrf c a ( fi datus angttlus ac.t 
furectus) fit vnalinea re&a . Prxterea (equitur quod angulus c ad debeatde- 
mi , fidatus angulus fit acutus ,&debeat addi , fidatusangulus lit obtufus . 

Lcmtru. 

fig.i. \Jt Anenteeadem figura,fire&a</eprotrahatur, fntquee£ xqualis ipfi ed, 
J\JL pundum g erit in linea fuperias genita . 

Cumangulitf c</ , a eg fimulxqualesiint duobusre&is , adcoquexquales an- 
guhs a c b, a ce fimul , &angulus aed xqualis angulo a c b ,ent angulus aeg 
acqualisdato anguloac c . Rurfus,cum re&x</e , eg fintxquales, eritae ad e g t 
vt ac ad e d ,hoc eft ac ad c b ,fiue a c ad c c . £ft lgitur pundum g , luxta hy- 
pothcfin , m linea fupexius genita . Quod erat &c. 

Corollarium . 

Fix i TT^ nc ^ corHieri ° patet.quod »fi£e protrahatur, fiatqueedxqitalis ''pfiej, 
' 11 pun&um </ eritin hnea inferitis genita jadeoque, fipunttumdfucnt iO-# 
linea lnferius gcmca , re&a c d erit xqualisipfi eg . 

PROPOSITIO SECVNDA . 
Liuea fuperius genita ejl paratolica . 

Fig.i. QVmantur in linea fuperitts genita duo quxuis pun&a g ,h J fiantqueangiili 
i3 aeg>aoh (quorum verticcs fint in redta c A*)xqualcs dato anguloac x , 
fitque s e adeg a vt a c adc c ,& «9 ad o /^,vt a c ad c o . Protrakantur redx^o, 



I evfqneadpun&a m, rflincae infermsgenita:-, & demnra ducanturre&r hn ,rf 
parallela vtraque recU-c x, incidentes in pun&a» ,/ rwflar m c protra&a:.. Quo- 
niam igitur fimiha funt triangula ace y ecd , & ac o , evc f» ^vt fupra oftenfum 
cft ) crit a cad c e , vt c e ad c d , & a c ad c o , vt c o ad c m i adeoq; quadratum 
c c xquale rectangulo <* c d , & quadratum c oarquale re&angulo a c m. Qu_ia-. 
vero ex antecedenticorollario , recla m oeft xqualis ipfi oh^Scdeipdeg, erit 
propter parallelas, rectara.c iqualis ipfi c « ,& rfcipfi c/: rurfuserirreda £w 
duplaipfiusco ,&£/duplaipfiusce. Erit igitur quadratum //wad quadratum 
f /, vt quadratupi c o ad quadratum c r , fiue vt rc&angulura a c m ad re&angu- 
lum ac d , hoc eft vt re&a c w ad recUm c d , fiue vt c n ad c /. Quare linea fu- 
perius genita c£ b ift parabolica . Quod erat &c. 



APPENDIX. 



Mlrabilisfancproprietas haec eftparabolx ab ingeniofidimo proponenf^J jr,> *i 
inuenta i Nam , prarter huc vfque demonftrata , facilc oftendi poteft , 
continuatura iri ex alterapartc lineam parabolicam, fi ijfdem conditionibus • 
moueatur vertex anguli deinceps ac\ versus pun&um Xi&eandem reclarn 
mc genitum iri , fi vertex di&i angulideinceps moueatur versus * > adeoque rec- 
tM&fi hn parallelas re&x pofitione datar, protraitas vfquead alteram partem 
linear parabolici , bifariam fecari a re&a m c continuata , quae propterea eft dia- 
meter parabolae , cuius bafis fit aiquidiftans rccte pofitione datar, rurfus incli- 
natam ac efle quartam partem latens re&i eiufdem paraboJx. Tandem,ciim 
quaruis linea parabohca pofitione data gigni poflit per fimilem motum fupra ali- 
quam fui tangentem , facileoftendi potcft pun&um extra tangentem , per quod 
alterutrum c cruhbus femper cranfeat , efle fempcr idera , nempe focura eiuldem 
completx parabola: , ex quo etiam demonftrari poteft redtam iungentem-j- 
focum parabolz , & quoduis punctum lines parabolioe cfle quartam partem-*- 
lateris rec^i illius parabolae , cuius diameter tranfit per illud idem pun&um»* 
aflumpcura in liaea paraboiica i quod tamen probari etiam potcft ex 49. 1. i r 
Conic. 

QViESlTVM PRIMVMi 

Quod cft proponcntis fccundum . 
Thcorcraa. 



AB affumpto quouis pun&oextra circulum , conicamue fc&ionefn ductfiZ 
turduar reclxperimetrum fecantes inquatuor pun&is ,quorura oppofita 
ccfane&antur re&is , quar fe fe decufsabunt in pun&o intra circulum , vel fedcio- 
ncm conicam , quod cuiu afliimpco pun&o iungatur re&a •, quam dico fore vt 
fit media harmonica inter eiufdem produ<Lcac intercepcas a penmetro concaua 
e\ conuexa , & punctoexcraaflumpto . 
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4 - EX IOANNE CEVA. 

Hoc theorema methodo noftr<e conftruEtionis ftatide ] 
fr<emiJJo lemmate , demonftrabimus . 

Lemma . 



I 



N angulo a b c fint linex e e f xd , af fe interfecantes in pun&o h . Dico, fi 
. cb fueriefedta inf,£ica vt c b ad bffovtcg ad £/,(ciliceediutfa ficinilhs 
dunbus pur.ctis harmontce ', etiam a b fore vt fecla fit harmonice in e , d . 

Vcc/ ad fb ieaficpondtisfufpenfumext» ad pondus fufpenfumex c •, aeque_* 
ita , pofita c b vtquadam libra , eric eiuscentrum in f ,atque eodem in punclof 
grauicabunepondera fufpenfa inc cx- b , perindeac u penderent ex /. Fiat pari- 
ter vc ae ad e b ,ica pondustaih exiftensin b ad pondus , quod fufpendacur ex a\ 
erieque fimilicer e cencrum hbrx b a j pondera vero b <5c a ita grauicabun c , ac fi^ 
penderenc ex eodem c. Gim icafic ,ericin libra ce cencrum cnam ponderum 
c , b, * ) Sc fimiiiter eorundem ponderum idem cencrum eric in iibra ay, quare ial. 
communi fe&ione/; ipfumcencrum repericcur: Ideoque eric c h ad h e, vt dao 
pondera fufpenfain b tk <i,ad pondus fufpenfum in cifimilicerq", a h ad /;/,vc duo 
pondera m bik c , ad pondus in 4. Hanc fignram quatuor hnearum vna cum 
ponderibusficcomparatis vocauimus olim innoftramechodoelementum primu. 
Nuncconfiderencurqutnquealix redtac fha y ade y ehc , c £/, g fcd j& nae vt 
e4 ad d tf,ita pondus iamexiftensm a ad alutd pondus o collocandumin c,eritq-, 
dcentrum hbrx ea. Fiat etiam vt cfr ad he itapondus o ad aliud pondus r 
collocandum in pundtoc ,entque in h centrum hbrx c e. Adhuc fic/jad g cvc 
pondusr ad altud pondus quod ponacur in puncto/ , ericque^ cenrrum ltbrx 
cf. Quamobrem cencrum quatuor ponderum x, , r , o , a eric in recta £ d . Cum 
aucem cencrum dttorum ponderum o, r , fic in h ', eciam ponderum \ y a eric in /> 
(vtfacilcdemonftratur ) adeoqueerit abnd /j/vtpondusitadpondusa. Hif 
breuiter oftenfis j racio b f ad b c , nimirttm pondens c ad / componicur ex ra- 
tioneponderumc adc,iad4,&4 ad/, videlicetcomponitur exrationibus e h 
zdhc ^abzdbcy&bfidha. Rurfus racio fg ad £ c , hoc eft pondcris r ad ^ 
componicur ex racionibus ponderum r ad o, o ad u , & a ad ^ nimirum rectarum 
ehzdhc 3 ad*ddr y 8c hf ad b a. Suntautcm duxrattonesekad hc Jh adba 
exdem in vtraque compofitione , exdemque eciam func ractones bfzdbc, &fg 
ad £c,quarum illx func componences i ergo & reliqttx dux rattones exdem 
eruiie , nimirum ctitad ad d e , vt a b ad b e . Quoderac&c. 

PROPOSITIO. 

- TJ^ to iamfe<ftioconicaquxcunqueat</f/;,cVapun(5tocfintduxrei5txfecan- 
* JCj tcs ipfam fectionem in qttatuor punchs b,a y d, e y quorum mngantur oppofica 
recbs ad y eb fecancibus fe fc in /. Dico , fi iungacur c /, tfc producacur vt occur- 
ratfc&ioniin/^fbre/cmediam harmonicam inter kjc ,&c/. Fiac cg ad g d , 
vt r r ad c d , cx mncta ^/producacur vc feoectf b m h > hxc ,ex prxmiflb lemroa- 

a . 0J.4. tc,fecabilur ita vc .rcad c b fic vt <x /> ad />fr *, proinde vcrinque producia ipfa 
Tow. ^fc,vtiecetfedionemin w&/,erunt hxcpuncca (a) locaconcactuum duarum 

b. j7X re&arum cm f ci.(ed reda c//i^ fecacur in/ ab ipfai m iungenteconcadtus,ergo 
).Con. (bj^cadc/erievc^/ad//. Qjiod&c. Scho- 
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Scholium. 

Vperiuslemma,ab Ioanne Ceua ftaticarationedemonftratum geomatricc fic 
J oftendo , vnde theorema ipfumgeometrica ratione confirmatum remancbit. 

Iungatur bbl ,&cxpunctoc ducaturad re&am b a protraClam c i x, ita vcr/, 
aquahsfitipfi lx\ iungaturque frxfecans he protra&amin m. Tum ad bx Ftf.y. 
ducatur parallela ipfi c x re&a f o fecahs b l in n; ik iungatur c o fecans b l in ^ . 
Oftendendum eft priusredtam/o , adeoque c x parallelam cflc iptigd; Sc rc&am 
c^oeandemefleaccbm. Eritentmc&ad />/,fiuec£ad g f, vc c/adfw,fitie 
/ *ad /»,hoceft Ih ad hn\ quarc,cum c aparallela fic ipfifo ,eritettam£<f 
parallela ipfis f o, c x . Rurfus erit Ib ad b n , vt c / , fiue / x ad / n , & vt / x , tme 
c l ad n o : Vt autem/ x ad /m , ita / h ad n.b ; 6c vt c / ad no , ita / /^ad •, igitur 
/ /> ad /;w , vt /^adl^M. Quamobrem pundura /; idem eft, acpunftum/^adeoq-, 
reCta ckoeademeft, zzchm . . • 

His prxmtflts oftendo re&ara £e</<t fedtamefle uarmonice , fiuc efle a b ad b e 
ytadadde . Ex pun&oeducaturad bl re&ac r^arallela ipfijd ,fiue cjr, &cx 
punftoaijfdemparalleladucaturre&adf « occurrens fc/ in t , &kc in », enc 
ergo a b ad £ c, vt 4 /, fiue « f ad e r, hoc eft / k ad k r, fiue a d ad e . Qttod erat 

QViESlTVM SECVNDVM» 

Quod ctt proponcntis primum. 
Thcorcma , 

DVabus re<5tis contingentibus circulum , conicamue fectionem , aut oppo- 
fitas •, & a conta&ibus per bina perimetri pun&a du&is quatuor raftts ie fe 
decuflantibusextra perimetrum in alijs duobus punftis , qui mngantur redta : 
dico hanc tranftturamefle per punctum, vbi contingcntes occurrunc > vel, fi noti 
occurrant , ijfdcm fore parallelam . 

£X JOANNE CEVA. 
r Jnte<juam ardu* propoftionis demonftrationem aggrediar, 
oper« pretium eft nonnulla , qu* feyuuntur , 
lemmata prtmittere . 

Lemraa primum. 

SI atribus rectisin vnum buncftum fibi occurrentibus,aliae duar ab vno alio 
pundtoderiuantes fecer.tur , fitquee irum vna harmontcc fedta, alcera ttem 
harmoniccdiuidetur. 

Vniantur datxtres re&arinpuncto 4,fintqueduxaliacipfasfecantes khbn> 
k 1 c m, ab vno puutto k denuances* oftendendumeft, li alcera earum, vt k i c m, & 7. 

fcCta 



4 ■ EX IOANNE CEVA. 

Hoc theorema methodo noftr* conftruEkionis ftatic<e , 
pr^tmijfo lemmate , demonftrabimus . 

Lemma. 



I 



N angulo ab e fintlinex ee ,gd >af fe incerfecantes in punclo h . Dico,fi 
b fueric fedca in/,£ica vc c b ad fc/fitvcc£ ad £ /,icilicecdiuifa ficinilhs 
duobus punctis harmontce > cnama b forevt fecla fic harmonicc in e , d . 

Vcc/ad fb ita fit pondus fufpenfum ex b ad pondus fufpenfuraex c , atquc_> 
ita ,pofita cb vtquadam libra ,eric eiuscentrum in/, atque eodem in puncto/ 
grauitabuntpondera fufpenfa in c &tV,perindeac u penderentex /. Fiat pan- 
ter vt ac ad c b , ita pondustaih exiftcnsinfc ad pbndus, quod fufpendatur ex a\ 
ericque fimihcer e cencrum Ubrxb a ; pondera ver6 b& a ita grauitabunt , ac fi 
pcnderent ex eodem c. Gim ltafit ,eritin libra ce centritm trium ponderum 
c , 6, x *, & fimiliter eorundem ponderum idem centrum erit tn f ibra aj\ quare m 
commnni feclione /; ipfum cencntm reperietur: Ideoqtte erit c h ad h e , vt dao 
pondera fufpenfain b & <t,ad pondus fufpenfum in cdimilicerqjx/; ad /;/,vtduo 
pondera in b!k c , ad pondus in a. Hanc figuram quatuor hnearum vna cum 
ponderibusficcomparatis vocauimtts olim innoftra methodoelementum primii. 
Nuncconfiderenturquinquealix reclx fh a , adc,chc, cgf t g hd , & tiat vt 
cd ad <2 x,ica pondus iam exiftcns in a ad alittd pondus o coJlocandum in r,eri t q*, 
dcentrum librx ea. Fiac ctiam vt cb zd be itapondus o ad aliud pondus r 
collocandum inpunctoc ,eritque in />centrum hbrx ce. Adhuc Cnfgzdg cvc 
pondusr ad aliud pondus quod ponatttr in pundto/, eritque^ centrum librx 
cf. Quamobrem centrum quatuor ponderttm *fc,r,o , tferic in recia gd . Ciim . 
aittem centrum dttorum ponderum e, r , fit in h ', eriam ponderum \,a erit in h 
( vtfacilcdemonftratur ) adeoqueerit <#/;ad /7/vtpondusct adpondusa. His 
breuiter oftenfis ; ratio b f ad b c , nimtrum pondens c ad/ componitur ex ra- 
tioneponderum c ad c, rad a t tka ad/, videlicetcomponitur ex rationibus e h 
adfrc,afradfre,& hf&d h a . Rttrfus ratio fgzd gc , hoc eft ponderis r ad 
componitur ex rationibus ponderum r ad o, 0 ad »1 , & 4 ad 3^ nimtrum rectarum 
ehndhc t ad*dde t 8c hfzd h a. Suncautem dux raciones e h nd hc ,/ h ad h a 
exdem invcraquecompolitione,exdemqueetiamfuntrattones bf adyc, &/£ 
ad £c,quarum illae funt componences » ergo & reliqux dux rationes cxdem 
erimt,nimirumcrittf </ ad<xe ,vcaoad be . Quoderac&c. 

PROPOSITIO. 

,. - TJSto iamfe&ioconicaquxcunque^Wej^, &apunc"toc fint duxreclxfecah- 
*'&'*• tes ipfam fectionem in quacuor punctts b,a, rf, e , quorum uingantur oppofita 
rtctjs a d ,eb fecantibusfe fein/. Dico , fiiungacur c/,cfc producaturycoccur- 
rat fectioni in h,, rbre/c mediam harmonicam incer kjc , & c / . Fiac eg ad g d , 
\ t cc ad c d lun&a ,?/producatur vcfecectfcV in /; > ha:c ,ex prxmilTo lemroa- 
a 9J.4. ce,fecabitur ita vc .ic ad c b itt vt 4/; ad />2r, proinde vcrinque produda ipfa 
r<j». X Jb, vtfecet feCtionemin miSci, erunc hxcpun&a (a) locacontactuum duarum 
b.)7X re&arum c 1» , c # : fed rc&a c//i^fecatur in/ ab ipfai m iungenteconcadus,ergo 
3. Con. (b)4f ad c / eric vc /c/ ad/ / . Qkod &c. Scho- 



Scholium. # 

SVpenuslemma,abIoanne Ceua ftaticarationedemonftratum geomctruv (ic 
oftendo , vnde theorema ipfumgeometrica ratione confirmatum remanebir. 
Iungatur b b l ,&expunctoc ducaturad rectam b a protraftam c l x, ita vcr /, 
aqualisfitipfi lx\ iungaturque frxfecans h e protira&am in m. Tum ad bx 
ducatur parallela ipfi c x recta f o fecahsM in n ,&iungatur cofecans b l in k • 
Oftendendum eft prius re&am/o , adeoque c x parallelam efle ipfitfrfi & re&am 
c<-oeandemcfleacc/;m. Erit enrmcfcad bf,iwecg ad gf, vc c/ad/«,fitir 
/ jrad /rt,hoceft ad fcw i quare,ciim c*parallela fit ipfi/o ,ericetiam£(f 
parallela ipfis/" o,cx. Rurfuserit/J» ad b n , vcc / , fiue / x ad/ «,&vt/x , fiue 
c/ adno: Vtautem/ x ad/» ,ica/ /> ad n.b j & vc f / ad no , ita/^ad •, igitur 
/ ad bn , vc /J^adi^w. Quamobrem pun&ura b idem eft, ac pundtum /^adeoqi 
recta c k o eadem eft, ac c b m . 

His prarmiflls oftendo re&am beda fe&ara eflfe uarmonice , fiue efle a b ad b e 
xtadidde . Ex pun&oc diicacurad blre&ie rf>atfallela ipfi^ d ,fiue cat, &ex 
pun&oa ijfdemparallela ducarurre&atf f m occurrens t/ in r, &kc in «,erie 
ergo a b ad £ c, vt 4 /, fiue « r ad c r, hoc eft / k ad k r, fiue* d ad i e . Qliod era* 
ficc 

. QV&S1TVM SECVNDVM, 

Quod cfl proponcmis primura . 
Thcorema . 

DVabus rectis contingentibus circulum , conicamue fectionem , aut oppo- 
fitas > & a conta&ibus per bina perimetri pun&a du&is quatuor ractis le fe 
decunTantibusextra pcrimetrura in alijs duobus punctis , qux rangantur recla : 
dico hanc cranfituramctfe per punctum, vbi contingentesoccurrunc i vel, fi non 
occurranc , i jfdem fore parallelam . 

£X IOANNE CEVA. 
'Antequam ardiut propofitionis demonftrationtm aggrediar] 
ojer< pretium eft nonnulla , qu* feyuuntur, 
lemmata prsmittere . 

Lerama primum. 

SI acribus rectis in vnum ^unclum fibi occurrentibus,aIiae duar ab vno alio 
pun&oderiuantes fecer.tur, fitquee trum vna harmonicc fedfca, alcera item 
harmoniccdiuidetur. 

Vniantur datxtres re&xin pundfco 4,fintquedux aliaripfasfecantes V.bbn> 
k i c m t ab vno puucto k denuances : oftendendum eft, li altera earum, vt k 1 c m } & 7. 

fccta 
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felta fit harmonicc, etiam k /; b.n. fore hartnonice diuifaftii fcilicetefle nbzdbb, 
vt nk ad k . 

Rccta mradri, hoc cft pondus /' ad m { in elemento, cuius librz man,nb h t 
h ai ,i c m ,cba) coroponicur ex rationibus ponderum / ad /; ad n ad », hoc eft 
rectarum<z/j ad ai t nb ad fc/;,c\7n<jad<jn. In alio veroelemento ,cuifunt 
librac 4m,?wk,k»,4/'>eftk / ad m k , fiue pondus m ad i , in racione compofi- 
ta ponderum 9* ad n ad ad i , vel re&arum u n ad »/ <j , k /; ad w ^,, <j i ad <* /; . 
Jguur fuperjonbus cum his rationibusconiunctis, videlicer <jn ad ma,ma ad 
«n (arqualitatis) ,tf/ ad ab y a hadai : (acqualitatis) , k /; ad a k , n b ad b b : fiet 
rat 10 compofitaexk b ad n k , ikn b ad 6 /; fimilis compoficz exduabus ;nc ad 
c / I ,&ki : ad m k iacqui iftae pofterioresconficiunc rationem zqualicacts (cum», 
«x hypochefi fit m c ad c i, vt m k ad k i* ) ergo aequalicacis pariter rationem con- 
itituentk/;adwk,& n 6 ad b b i tdeoque erit n k ad /j/;, vcnk ad k/;. Quod 
crac&c j , .• ....... 

Lcmma fccundutn 

SI reclaqurdam fecetquatuorre&as in vnumconctirrenccs, &quarcunq;alia 
' eafdem vccunque incerfecet > fi earum vna a quatuor rc&is harmonice fe&a. 
fuent , alteraicem harmonice diuifa eric. 

Recla: invnum pundhim c conueniencex fecencur a recla ag fc, fitque hxc ab 
illis harmoniccdiuifa dico, fi dflcacur quaxunqucaJia reclra b hid, nanc eciam 
ab ijfdemharmonicc/diuifumiri .. 
$. Ex b agacur bk'lm parallela ipff <t*jerirque fimilicer diuifa acque agfe , 
adeoqi. harmonice . Cum igicur ab eodem puncio b finc duz recia: bk lm,bo i d 
fccances ahasrresconcurrences inrc , &earumfck / m harmoitice dmifa fic ,erit 
ttiam altera bbid harmonice diuifa . Quod erax &c 

Lcmma tcrtium. 

SEcentfere&x(vtexhibetfigura) bcc, cib, cb /,ck/, bkh y blf. Dic« 
femper eik/ diuidi harmonicc , ita vt/kad k/ femperfit vte/ ad ci . 
2 % Rc&a /k ad k i( in fcleraent», in qUo Iibrac bkb,b %'c & kf,fl b , Iki) hoc 
cft pondus i ad /, eft in ranone ponderum i ad c ad / ad/, iciucet reciarum 6 c. ad 
•&/,/kadkc,/;/ad fc/. In demento autem , cuuis librar h c c , cib y b ef y f\b % 
i c i , cft rccta e i ad e/ , hoc eft pondus / ad i , in ratione compofita ponderurru» 
/ ad/ad 6 adi , hoc eft re&arura bf&d bl , c ad c/, ic ad ch > ergo rationes / k 
adk/ ,&r/ade/erficient fimul rationem compofitamex ic adcbadbi ( hoc 
•fti»cad ti),/;/ad/;/,A/ad^/(zcjualitatis)&exfkadkf ,6eade/. Atqni 
in cleraento librarum /; /' c , ke i , k e/,redia ic adii.hoc eftratio ponderis b 
ad f , componitur cx rationibus pondcruma a d / ad c , hoc eft re<itarum cf ad 
b c , k c a d /k , ergo rurfus ratio , qu* componitor ex d uabus / k ad K i , c / a d 
e/, crit fimiliscompofitacex racionibus bfadbt+blMd bf (a?qualicatis)/iC ad 
Xc ,£cad/f (a:qualicatis),&dcmum pariter arqualitatisfcead cf t Sc ef ad 
b c : Quamobrera ratio compofita ex LK ad K i t Sc ciadcl crit ipfa eciam *qua- 
hcatis , idcoque cnc / K ad K i , vt e L ad e i . Quod crat c<c. 

Lcmma 
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Ilfdefn pofitif , non fint c h , f>/ paraflelar, fed produ&r conneiriattt in ** . Diw* Fig . y. 
vtramqueci&<x,/>//<i diuifam effeliarmonicc. 
Ducatur dmK». Erit in triangulo<d re&a n K md harmoniccfe&a, Curn 
igitur ipfa n K md harmoniccdjuidaTur a tribusre&is-, etiam ipfx cibd ^blfi 
abi/fdemcribuse/ ,cl t eb harmomccdiuidetur . Qupd&c. 

Lcmma quintum. 

Slnt harmonice ttCtxfg ba,d c b aconcurrcntes in 4 , iun&ifque df>cg>bbl 
Sc produ&is , dico eas ( dummodo non fint parallelx ) conuenire m vnicum 
punftum. ' ' 

Conueniantr£,rff' n *> & abeodempnn&o ^ ducaturad punctum b recta Fig.19. 
Kb fecansa/( fi fieri poteft ) in puncto 1 diuerfoab/? , erit igitur/f i ' a. harmonicc 
ieda a tribus bi K ,c k y dk, nam ab ijfdem ponitur diuifa harmonice etiamu. 
d c b a •, fed eadem/^ h a eft etiam ex hypothefi harmonicefe&a in pun&is £ . h , 
ergo £4 eft media harmonica tam duarum fa y ah y quameiufdem/4, Ocai. 
Quod^fieri non poteft , nifi * cadat in h , atque adeo b h conueniac cum ipfis cg , 
df in k. Quod erac&c. 

Lcmma fcxtum. 

SI tre* Mnezfd ,cb y eg fecuerint harmonicc duzsfcgb y e bdh conuenientes Ftg.it* 
in , dico tres illas fe inuicem fecarc omnes m vno eodemque pun&o. 
l J un<ftum , in quo fe fecantdua* re&x fd , eg fit a , & iun&a c a producatur , vc 
fecet/;e(fi fieripoteft )in alio pun&o quam i» ,nempe in^. Igitur,ex lemmate 
primo , recta hd k? ent fecta harmomce in pundtis k y d > fed eadem , ex hypo- 
thefi,ponitur fe<5ta harmonicc etiam in b ,&rf;ergo. kh y bh eruntdux medir 
harmomcxinter duas eafdem ch ,hd. Quod eft abfurdum . Sngitur trcs lincx 
cVc. Quoderat&c. 

Lcmma fcptimum . 

SI fint quatuor reet» tangentescirculum , conicamque fectionem , aut oppo- 
fitas , vt c a , a b , b e y e /> & iuncta c b tranfeat per occurfura e duarum con- 
tmgennum be,fe : dico etiam 4 b tranfituram per reliquum conta&um/. Sed 
oportet in oppofitis fectionibustangentes c a 3 ab efie ad partes oppofitas tan- 
gentibus eh , cf, alias fien non pofiet . 

Si enim fich poteft, non tranfeata/>per /, fed occurrat fe&ioni in^. Duca- r;- T ,^» 




ficn nequit : etenim luncta rf /7 fupra tangentem eh in oppofitis , infra ver<> in_. 
alijsfectionibusreperiri debet. Qtjod fi re&a^// ponaturinfra tangentem/r, 
fimileabfurdum viceuerfa concludetur> quamobremaip nece0e eft tranfireper/. 
Quod ccc. Corol- 
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Corollarium I. 



v T Tlnc patet > fi ducancur iungentes conta&us/fc ,cD , non tantttm tranfire 
2r ' A X per pun&aconcurfuum a,c refpe&iuc^, verumetiam ipfas fba t cbc fe- 
can harmonicc a communi earum fc£tione,conca&ibus ,& occurfu . 

Corollariura II. 

F&.ii. T Tl nc pariterdeducitur ,ficefecl:a fit harmonicc in K, &fr, -Sc iungacur aJ^ 
^xj. JL JL fecans feclionem in rffore, vt iundtacrfcontingat fedionem inrfj ex quo 
* iurfusinfeTtur,qiiod cangens producia , vt fecet vtramque cotutngentem ba± 
ta t harmonicc diuidatur ab ipfiscangencibus ,conca&u d ,& punao c : Nam 
cuma tribus 4& , 4 d* ^,<ic fecetur harmonicc re&aefr Kc ,fecabitur quoque_» 
ab eifdem harmoniceconcingens abeodem puncto c deducti. Sedeciamcon- 
uerfuinpacec , nempe, fi ab aliquopuncto c iungencis contactus c , b , ducacwr 
tangens fedionem , vt in d , fecanfque cangences ab t ac , fore vc li mncca *4 
pcoducacur fc fecec Iiarmontcc lpfam c b c inK. 

CoroIIarium III. 
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conca&u harmonicc Cecabicuri nam a cribus ba t a Kf t ac fecacur harraontOj 
ipfa c b Kc >crgo eciam ab ijfdem harmonicc diuidecur produ&a c/. 
His prarmiius , iam,demonllrerau$quod ab inicio propoUtumfuic . 

PROPOSITIO. 

JFij.i^. T N rircufa , corricaue fectione ,& oppoficis fint rangentes^i? t ab\ & l corh. 
Jl ca&ibusd^ducancuraddnoperimecripun&a ij n re&ar di t dh ,ah ,ai, 
quxfe interfeccncexcra curuam in duobus punctts g ,K, qua- iuqgantur recH: 
Dico g k cranfictrram per b t adeoque $ k b vnicamcfle rectam > fin aucem cangen- 
tes parallelar rrennt . eflejk vtrifqueparallelam. 

Claricacis gratia, fe&iones oppoficas a circulo ,reliquifque fedionibus feor- 
fum confiderabimus. ln circulo autem , conicaue fe&ione ( exclufis oppoficis ) 
triplex eiTe poteft cafus propofitionis . Primus eft , ti pun&a i , h fumpta fuennc 
vtraque aut fupra rectam da iungentemconcaCtus,aut mrraeandem , cv pro- 
r ractx ih,ad tnter fe conuemant . Quod fi non conueniant, erit fecundus cafus. 
Tertiuseft , iipunctw" , bfumpca fuerintvnumfupra,alteruminfrareclam tun- 
genccm cadtus . Quia vcroin vnoquoqne cafu poilunc conttngentcs fibi occur- 
rere, vel efle inter fe parallelar •> Demonftrabimus prius per fingulos cafus, fi con- 
rtngentes inuicem occurranc , v 1 1 n b , puncia b ,g, k in vnica elfe rect j . Deinde 
*»•■■ pitendemus^ k concingenctbusparallelam fore, li illar incer feparallelx fuerint. 
Primo . Punclai , b fumpca fuerinc vtraque auc fupra re&amiungentem con » 
tactus^auc iaft^ eandcm> protra&e ib t ad iibi inuiccm occurranc in c. 

Cadenc i 
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Cadeat fgirur pun&a veladeafdempartes^velad partesoppofitas. Cadant 
prius ad eafdem . Ex pun&oead punchimc , inquo gK curuam fecat, ducatur.rig.14* 
ec ,qu* fecet tangentes </ b , a b inf y s > & fimiliter ducatur t * occurrens ade <& \ \. 
jin ^ ; lecetqucdcmumre&a e ^fe&ionem in o,p,& reclas gia , £ k<r* in ra,/. 
Quoniamigitur^ l!>7 fecantur harmonice a rribus rcctis chi y cl \m y a. /rm. 

eda.eruntfexconuerfa $7. ///». conic,)go y g />,fi iungancur, tangentes fe- 4, 
ftionem ino,p>&quia ( ex antecedenti cheoremate)eft^Ao charmonice fecca, 
«rit ( ex r. Coroll. Lem.7. ) e e tangens fectionem in * , adeoque ( ex eodern CorolL) 
harmonice fecabitur efc s aconcactu c ,&tangencibus dfb y asb\ igitur quar 
ducitur reclaex b in c , fecabit pariter ( b ) harmonicc ipfam a dc in q ; quam- b.lcm. 
obrem vnica redta erit ,quat iungic pundta b y c y q. Deinde quia, fi producacur lt 
£C^,fecatureadem aqde (c) harmonicca tribus re&is g l d y gc k y g ma\ eric c . lcm. 
propcerea vniea retta^c kq '-fed eratvnica eciam re&a bc q ,ergoin vtraqu^ 
recU commuma func duo pundta c , q i adeoqtie m vnica re&a fune punita». 

Cadant deindepuncta b ,g ad oppofitas partes . Expun&oe ducantur adf/^rtf. 
fe&ioncmcangencesec y cf. lam, fi iungacur&c, cranfibic (d) per alcerum con- d./rw. 
ta£tum/", &quia exantecedencicheoremacc,e^eftmediaharmonica incermc, 7. 
e / , tranfibic (vt ex $7.Ub. j. C$n. ) cadem bcf per ^,adeoque vnica erit re&a 
fkfb. Rurfus quia,fi ducantur contingentes go y gp, vnica pariter (c)er\t c.lcm'. 
recta c op , qur ( c.v coro/. 1. /cm. 7. ) harmonicc fecabit ipfam g c \ eftquc e v J 
codcm antccedenti theoremace,^ A.media harmonica incer #/,£ c > cranfibit 
ipfa eop eciam per AiquarenoneftaliarectacKm &bcok.p. Cumigicur £/, 
^ M finttangentesj&tangentcsetiam e( t ec ,tranfibitj/ (f)pcr reHquurru* f.lcm. 
contaiJtumc > ac promde £ J^c , fiue g\b vnica ent re&a . Quod crac c\c. 

HactenusIoannesCcua . lnterea ver6,dumcarcera cranfmiccic , neopus diuv 
titts procrahatur , libuit reliquos cafus aggredi , quos ,pramii]o coroIUmo , ita 
foluo . 



iun&a b a futura fic tangens . J V 

Secundd. iunctar i h,a d fint inter fe parallelar. Diuidantur bifariam a d, ih 
on pun&is q,r ; mngaturque q r . Conftat ex elementis r q protradam cranfire pj. x _ 
per * v , , ciimautem r q fit diameter , fitque ad applicata, tangcntes ab , db . 
conuement ( ex conuerfa 30. /. x. Con. ) in vnumatque idem punctum ipfius rq 
protra£tar,nerape in b . Quarepuntta b,g, K in vnica funtrelta . Qaodcrac cVc 

Tertio . Puncla i,6 fumpca fuerint vnum fupra,alccrura mfrz reclam iungen. Fig.i S. 
tcm tawtus. Um&zadyih fefeinterfecentin e>cv ducaturrecla kJLem fecans 
£Ain/,&£dinjw,protrahaturqiwtangensfcrf,vtfecet km in o,& kb in /. 
lam , fiex punfto/j ducatur tangens, ipfa (ex primocafu hmus Propof. lam dc- 
jmonftrato) per pun&um 0 tranlibit. Quoniam igitur bldg eft (g) barmonicc g./ryr. 
icc*ta ,atquceciamharmonicefecla/or/o , vtoftendetur in fequtnri lemmate, 4. 
iundtaque/o,/?/in pundum \conuemunt'> etiam iunda /i^ (h) inidem Kcon- h.lcm. 
wenict. Quare^ A-eftvntcahnearedta . Qupderat&c. 



EX his ,qujedemonftrara 1 
impofijbile , quod fig kb 




Fig.H- 
M. CT 



I 



Lcrr.ma 



Lcmma bdhuumu 



Tis 19 C* c l u ' £ * em tingcntesab y ho protra&ar in aliquod pun&ufn cOMeoianc, vtia 
* ' Jp, du&a pdq occurrente ipii fa in q , crit (ex coroll. i . lem. 7. )f h a harmo- 
nicefedta m q , adeocjue f ex lcm. 1. ) harrnonicc fecta ipfa fodb . Si autem pa- 
Tig.io. rallelar fuerint ,du&a contingentibus parallela , erit pariter(ex $6. l.i.con.) 
ipfa f h a harmonicc fecla m q \ adedque , ex elementis t harmonice etiam fecta 
ent fodb. Quod fupererat demonftrandum . 

CoroIIarium . 

Tig.14. TTlnc , per redu&ionem ad impoflibile , vniuerfaliter infertur , quod fi bg\ 
IJ.16. JlJL vnica fuerit recla , fuentqueW tangens , etiam iunela ba rutura fit tan- 
17. & gens fiueiunccr 1 h,ad ruenntincer fe parallela: , feu nonjfiue puncca i , b ex- 
!g. lilant vtraque autfupra ,aut infra redcam d a iungentem contactus , fiue vnum 
fupra, alcerum infra . Atquehzc itafe habent quoties tangentes fibi occurrunt . 
Tig.n. lam vero incirculo , &ellipfi parallelarfintcontingentestf x , d b . Oftenden- 
dum efl iun&am g{ vtnfoue parallelameiTe. Si non eil parallela , conucnjat 
cumdb in b, Ck. nmgatur la. Erit igitur ( ex proximcantecedenti corollario) 
b a contingens > quod eft abfurdunv, cum ponatur contingens a x ipfi d b paral- 
lela . Non igitur g k cum ipfa d b conuenit > Quamobrem vtrique contingenti 
parallelaeft. Quodcrat&c. 

Divcrsa prorfus methodo foluta , & quidem demonftratione arTirmatiua_. , 
harceademfubindcad nosmifit loannesCeua, adiecto etiam cafu de fectioni- 
bus oppofitis . Sic autem procedit . 

Sit nunc pro tertio cafu propofitionis rcdca d a iungens contactus interiectiJ 
Tig.il. intcr pun&a i y h. Dicoicerum^o^vnicamrectamcile. Ducatur tangens ex h , 
quam fecet b d l alteraex propoikiscangentibus in m,conueniatq, eadem /; m in 
p cum altera contingentea viundla veto pd fecet ahi inq. Oftendam infra_» 
Y.lcm. redam aqhl harmoniccdiuifam, adeoq - , harmoniccetiam (\) diuifa erit/ md b. 
1. Quoniam vero,fi intelligaturin n harmonicc duufa hdg ,&iungatur k^rn , fe- 
i.lem.i. catur (/) pariter harmoniccre&a a rig\ iccirco, du&a ex^contingente^ o,cran- 
4. fibit (/) lpfa kr n per conta&um 0 : Infuper , quarducitur exconcurfu m tan. 
Con. gentiumo! m , hmzd pimc"cumw , quo nempe harmonicc diuifaeft hn dg , tran- 
i\t(exi. coroll. lcm. 7.) pereundemcontaclumo, igitur ineadem recta linea-» 
rtperientur omnia ptmcta k, r, n , 0 , m. Sunt igicur Imdb ,hm dg duz reccr 
m.lem. harmonica racione diuifar,- & ideo (m) redar ih ,mn y gb in idem punclurru» 
y, conuenient , atquiduar Ih , mn vninnturin puncto<,ergo & g b producta ixu» 
ldem ^coibit. Qiiod crat &c. 

Aflumptum. 

Fr3.11. TJ Sfeverotf ^/5 / harmoniccfedam, ficoftenditur. Si enim acontingente dl> 
Cj & re&a/></non fecatur harmoniceipfa^ q hl, erit ahud pundhim ineadem 
recbacitra, vel vltra / , quo harmonicceadem reCta termineturi atqui ,fiduca- 
turab hocaliopundo ad idem d re&a , harc (excoroll.i.lem.7. ) inibi fedionem 
contingct , ergo / d non ent contingens > quod eft contra id quod ponebatur. 
Igitur^CC. Corol- 



Corollarium . 
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Llquet ex fuperius oftenfis ,re&am Kn , qmenimimm du£h fuit cx concurfu Fig.n, 
^duarum fecantiumd / k , h a K. ad pundhtm n , vbi h n dg harmonice feca- 
rur ,tranfire etiampcrconcurfummi vel qux dttcitur.i punctom concurfu tan- 
gentium h m > d m ad punc-tum n , aut ad conta&um o , eandem productam pcr- 
ueniread concurfum k- 

Iam tangentes a b , d b fibiarquidiftent ,& pun&a/ (Tntad eandempartem Fig.i^ 
rectz a d iungentis conta&us . Dico in hoccafu g k parallelameue tangentibus 
db >ab\ quod tamen euenire tantummodo poteft in circulo ,eIlipfi,&iedioni- 
bus oppofitis,dequibusinfra. Ducantur ergo in circulooc cllipfiex pun&o g 
contingentes gm>go . Iam ,fi iungaturm o fecans^ ain p , & g din l\ harmo- 
nicc (») fec^at erunt xe&xgipa >g bld\ Atqui eardem (o) harmonice fecan- n.37./. 
tura recta e kc ergo vnica re&aeft emplo. Quoniam vero, fi ducantur tangen- $• con, 
tes ef t ec , re&ac/harmonicc (p) diuidet ipfas e ih , ead><\\ns pariternar- °- ^m. 
monicefecat re£tigK.{ eft e:nm ex 3. Um. ep K l harmonicc diuifa atribus Itneis 4« 
ing concurrentibus , adeoquecv 1. lem. ab ijfdem tnbus harmonice fecabuntur p.J7«/« 
ipfar eih >ead) igitur vnica recca eft gfKc. Cum autem , propterparallelas hcon. 
contingentes , redtaa d ( er conuerfa 17. /. 1. con. ) fit diameter fe&ionis \&c fc 
vnienscontadtiis fit applicata ad diametrum da , qua? fcilicet protradta tranfit 
p«r eoccurfumcontingenttum/c, ce ( quod mfertur ex 30. l.i.con. )ent gf K c 
\q) parallelacontingentidfc, veldfc. Quoderat&c. 4>$1«£ 
Quod fi , exiftentibus parallelis ab >db> re&a d a iungenscontactus cadat in- 1 con. 
ter pundii 1 : > h \ dicoadhuc£K ipfis tangentibus parallelam efle. Quoniam in Fig.14, 
fuperionbus cafibus oftenfum efttres re&as Kg>db >ab in vnicum pun&um, 
quantumuis remotiflimiim ,femper concurrere •, hinc fit , vt fi concurfus recta- 
xumdb , a b euanefcat, hoc eft, G parallclar inter fe ruennt ipfcc db ab, etiam Kg t 
vtriquc parallela efle debeat . Quoderat &c. 

Scholium. 

SVpereflet alius cafus ,cum nempe /' parallela eft ipfi ad : item , vbi in tertio 
cafu accidat tangentes ab>bm inter fe parallelas eflei attamen, quia facilis 
eft demonftratiOjConfuItonegligimus i ncque enim vacat tot perfequi minutias . 

In oppofitis fe&iontbus res multo latius patet , quam in deraonftratis huc vf- 
que . Poiiunt enim tangentes fumi in vna oppofitarum , & duo puntta b > i , in 
aJtera . Rurfus ipfce tangentes poflunt ad ambas oppofitas duci i ttemque_ 
ipfa puncta b>i> adeo vtgeminentur cafus in reliquis feCtionibus expofiti . Cum 
ita fit , ta*det hac in re tantum laborts , & temporis impendere ; propterea vni- 
uim cafum , eumque intcr ditficilcs exhibebimus , vt , eo demonltrato , viam rc- 
liquis cafibus aperiamus . 

Sint in oppofitis feftionibus tangentes db>ab> affumpta pun&a h, i \ iun<aif- 
<\ue ai >d h >\temah >di>hx occurrant inuicem m A.ill.c vero \ng . Dicoetiam 
in iftis feclionibuspunc^a^, b> K in vnare&a reperin . Conucntant^i,(/d,ine. Fir.ic. 
Ducaturqueeoaf/"«:c7/;&uingatur^ * ,qu«protra&afecet</rinm,Sc/jetn 

Eritigirar (r) guK m harmonice fecta; adebque harmontcectiam (s) fcftrr./rmj 
erunt^i» / d ^gio^a \ ptopterca , fi lungancur^ x >gy ,<runt ( ex conuerfa 37.^.3. s.lcm.i 

& x coh.) 
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ton. ) tange ntes . Quamobrem,fi ex pnn&o h ducatur tangefis,li*c ( vt ex lcm.7.) 
fecabit in punCto c re&as db t cl , cademquc rationc tangens ex pun&o dudca 
fecabit inpuncto/ re&as <: fc, f/. Iam producantur tangentes c />,//, quoad con- 
ueniantinrj perquod putv&um(vtmox oftcndctur) tranfibit m*g concmua- 
t. Um. ta. Deniquerungarur mb. Quoniamigiturharmonicc (f) fcciaeftc/'i»/j,har- 
4. moniccetiam («) fe&a ent r/jer, atqui (er/cm.4.) harmoniccfe#a efteam.!, 
u./rm. igitur ab eadcm b m (cxlcm.i.) harmonicc fecabitur ipfa cfc . Sunt igitur 
i. pun&a m , ffcommuniare&arum m b , m n adeoque vnica rc&a cftwl«6jr, 
Quamobrcm pun&a bgx in vnica func rc&a . Quodcrat &c, 

Aflumptum. 

. /"^Vodaucemir^contintiata tranfeatper puncturar, ficoftenditur. Tran- 
iig.16. y^J^ fcat, fi ficr» poteft, pec aliud pundtum n , in quo fccet alcerutram ex tan- 
gentibus , vt ir . Eadem igitur X g continuata fecabic in aliquopun&o , 
vt in p ,tangentem a b. Iungantur n h t pd , quz protradcx fecentrcdtam r/m 
punctis^ t t , quac nonerunc vnura atque idera punctum, vt facilc eftenditur. 
Erit ergo , vt pritis ,recta c q harmonicc feCta in punct,is/, K , in quibus harmo- 
«icc paricer fecla eric altcra re<fta ct \ quod eft abfurdum . Tranfit igitur Kg 
continuata perpunctum »* . Quod fupercrat dcmonftrandum . 

Scholium. 

Fir.ir. T Tlnc»fioepun&a fumpta fuerint vtraquefupra , fiue mfra reetam iungen- 
11 tem contadus,in vnica reCti crnnc criaptwcta inccrfectionum . Nam_» 
oftenfum eft non modo puncta K , b t g y fed etiam K ,g , r in vnica re&a efTe . 

Huc vfqueeximitregeomecra . Antequam vero alios cafus aggredior, libuic 
minutaquxdam,qu£ad plcniifimam demonftrationeradefiderariportent.. vloe- 
riusexplicare. 

»y t . Et primo \C\hi parallcla fuerit ipfi d a , bifariam dinifis h i , d a in punctis n , 
m , protracta m n rranfibit (ex elcmentis )per puncla K,g •, &(ex conicis ) per b > 
quarc puncla b ,g ,K in vnica crunt re&a . Deinde , fi tan^entes cb t fi fuerint 
inter fe paraileUr , idemeuiru:ecurinampriusoftendctiir,deducendo ad idem-» 
abfardum , redam lpfisc b t fi parallelam efle; tumex parallclis ea omnia-. 
demonftrabuntur , quzex lemmate primo dedudca fucrunc . Poftremo , fi tan-. 
gentes db,*b fuerinc inrcr fc paraHeljt , racilc oftendemus , per reduclionem ad 
impoflibile ( vt fupra ratiocinati fumusin reliqtus fectionibus) iunctam Kj con- 
tingentibus parallelam effe . Qtiamobrem abfolutus omnino remanet hic cafus . 

Vt verodilucidc procedamusindemonftratione reliquorumcafuura , eofdem 
diftindtc fubijciemus. Sex igiturcafus habent fetiiones oppofitat. Pnmuseft, 
li punclaf ,Afumpta fuerint vnum in vna ,alterum in altera oppoficarum_», 
vtraque veroaut fupra, aut infra rcctam lungentemcontadlus: quod fi iungens 
contactus incerea punctainterijciatur , erit fecundus cafus . Tcrtiuseft , fi pun- 
ctafumpra fuerintinvna tantum hyperbola ,vtraque fupra aut infra ipfam_. 
itingentem: quod fi itingens inter puncla afTumpta intcnjciatur , erit quartus 
cafus. Hiautem quatuorcafusconfiderantur , quoties contingentes ad ambas 
oppofitasdu6ce fjnt. Quintus eft , fi contingentes in vna,puncta vero f , b in_. 
aKcra oppofirafumantur: quodfi punCta / , b t vnumin vna , alcerum inaltera- 

oppo- 



oppotlca fiimpti tuerint , erit fettus & vltirnus cafus.' 

Primus cafui fupenus oftenfus cft ab Ioannc Cciu . lam rehquosprxmitf© 
lemraatc dcoionftrabimus . 

Lcmma nonum.' 

Sl oppofitas fectionesconringant du*4 b , d b , furaattrrqi in akerutra foftto 
num quoduis pundhim h , quod cum oppolico contadu iuneatur recta h .1 , 
ducaturque tangens b c , erit tangens dh harmomce fcctai recta h a , cvtangen- 

te b c . _ 

Sumatur in altera fectionealiud punctum / v fintque puncta h , / vtraqi fupra, ttg.ii. 
nut infra re&am d & , & protracta? d b, * i conueniant in g ; iungaturque d i , quar 
fecet h a in k . Oftendetur , vt prius ,g b K vnicam re&am eile , &redtam ghld 
harmonicc fecari a quatuor reciis in K concurrentibusyergo ab i jfdem (x) har- x.lcm.i 
monicc fecabitur ipfa b d , adeoq', eadem b d harmonicc fecabitur a redta ha , 
& tangente h c . Quod erat cVc. 

lam pro fecundo cafu protrahatur tangens d &,quoad fecet tangentcm/r int.ftf.if. 
Intelligantur tangentest/x, ,1 % ifintque puncta allumpca a , h , vnum fupra , al- 
teruminfrarcclamrf/ iungentem contadtus . Oftendendum eft^e vnicam_. 
redtam eflic . Deroonftrabitur , vt prius ,g b l d harmonice fecari m h , /, fiuc a re- 
ctis t h , e l \ Sc redtam x,d if) harraonicc fecari a reda i h , & tangente /j c , fiue y./rw.p 
ab ijfdem duabusreccisefc,e/i igituriun&a g z. (z) in idem pundura c contie- z.hm.s 
niet. Quare vnica eft redta£ T.e. Quod erat fl£c 

Pro tertiocafu puncta / , b furapta fuerintin vna tantum hyperbola, vtraque fig.i7- 
fupra aut inrra rcdtam d a iungentem contadfcus; feccntquerf h , d K ipfam bain 
punctis n,/. Ducatur tangens/jofecans lundtam K g inc , cv b a in y\ iunga- 
turque c / ,qux protradta fecet ba in e:eritque (vt vidcbirmis in fextocalu ) 
rcdta ci tangens. Demumiungantur6/>,fr/. Quoniam igitur tangens bahar- 
monice (4) fecatur a tribus rectis /4,/ e, /*/•,& (cx eodem lemmate) harmo- t.lcm.9 
nicc fecatur a tribus rectis h a ,hy t hn y fit vt , fi protrahatur K c/ , quoad fccct 
ipfasfofc ,/fc,fit, inquam ,vtK£protradta harmonitc (fr) fecan debeat a qua- b.lcm.i 
tuor redisb K , i< , hg, h b ; & harmonicc pariter (c) a quatuor recris / /c, c./ew. 
tg t ib . Conueniet igitur K^ procra&a tnpundtum £ commune linearum 1.1. 
/ b . Qtiamobrem punda K , in vnica funt redta . Quod erac c^'c. 

Hoc idem alicer demonftran poceft hocpacco. Kg fecec hyperbolam in o \ 
iungaturque b /, qttsr protrada fccet K^ in m, \' a d in /*. Erit igitur (d) fi m h d.lcm. j 
harmonicc fcdla & iun&a/ 0 { vc ex lem. 7. ) cangens. Propcerea (ex comcis ) 
M oprocradta occurrec in alto pundto eidera hyperbol« a b , vel oppoficx (quod 
idemeft)vcin AT iericqueiuncta/xtangens. Qnoniam igitur ^ lungens con- 
ractus tranfitper/", inquoconuemunt tangenteso/, .v/,etiam 0 x uingens con- 
ractus (c) cranfibit peri , in quo conueniunt cangences .ib,dk . Qjjare Kgbc.lcm.j 
vnica eft refta . Quod erat &c. 

Pro quarco cafu , pun&a i , /; fumpta fuerint in vna tantum hyperbola, vnum Fig.iS. 
fupra ,alreruminfrarecramc/4iungenrem concactus*, fccentque ai , a/npfam_* 
/, d protractam in pun&is e , 0 . Ducatur tangens h l fecans iunctam Kg in / , Sc 
b 0 in n ', iungacurque // fecans bd in c : eritque ( vc videbimus in fcxtocafu) 
redta// cangens. Dcmque iungancur bi, bo. Qiiomam igitur tangens bd 

hatmo- 
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f. km. harmonicc (f) fecatur l quatuorrec*cis id> ie ,ie,ih >&( ex eodem lemmafe) 
% redta b o harmonice fecatur a quatuor re#is ho, hn ~hd ,h b , fit vt , fi protra- 

hatur K /£, quoad fecet ipfas hb % i b , fit, inquam , vt Kj procracta harmonice 

g. lcm. fecari debeat C&) ^ quatuor re&isbK y hl y hg y hb y & harmonicepariter (ex 
i. eodem lemmate ) a quatuor re&is i K , i / , ig , » b . Conueniet igitur K^ pro- 

tracta in pundtuna h commune lintarumfc b, rb. Quarc vnicaeftrettaK^fc. 
Quod erat tkc. 

fig.i y« Ad completam demonftrationem horum qnaruor cafuum fupereflet oftenden- 
dtim redtam K£ , fiue aham lungencem pun&a lntcrfedhonum , tuturani con- 
tingentibus parailelam, quoties Ulz mtet fe parallelar fint. Attamen , quianon 
vacat dentonftrationem affirmatiuam afFerre , fufficiat innuere, pofle ld facilc 
confirmari ratione negatiua , qua fcilicec in fuperioribus vfi fumus . 

Pro quintocafu, dc y hc eandem hyperbolam contingant , fumanturque pun- 
&a i y a in oppofita > lun&zque d i, h d fe fe interfecent m K, & produ&ar /; i, d a 
fibiinuicem occurrantin e . Oftendcndumeft c Ke vnicam re&amefie . Veligi- 
tur lundbt a i, d h funt interfe parallclar , vel non . Siprimum : bifanam dtuilis 
ai y dhin pundcis o ,/ , iungatur, & protrahatur / o , qu* (cxconicis) tranilbic 
per punctum c occurfum contingentium , & (ex elementis) per pun&a K y e; 
quare cKe vnica erit recta . Si fccundum , produciar ai y dh fibi occurranc 

h. lem. in^ •, ducacurque eoxyl. Erunt igitur (h) harmonic* diuifac g h Id ,gi o a\ 
4. adeoque , fi iungantur£7 y g x ,erunt ( ex conu. 97. /.3. con. ) tangentes . Quam- 

obrem tangentes dc ,bc(vtex icm. 7. ) in eodcm pun&o c fecabunc re&am xy 
iungencem puncia contaciuum •, & propterea pundca c, K, e M vnica erunc re&a. 
Quod erat&c. 

Sexcus , & vltimus cafus. duplicicer accidere poteft . Nam pundtum , quod 
aflumiturin hyperbola ,adquam funt ambat contingcnces.poteftexiftere vel in 
curua conta&ibus i ,h terminata ( vcpun&um d in Fig. 18. ) vel extra eandem** 
( vt puncium4inF/jf. 17. ) Oftendendumeft igiturK cg(inFtg. 17. )Sc klg ( in 
Fig. i8.)vnicam re&am efle; fiue } pofitiscontingentibus h c , hl ,terminatis ad 
rectas kS » iun&as c i, / i fe&ionem contingere . Hoc autem negatiue demonftra- 
re,ex hucufqueoftenfis , pracfercim ex lem. 9., tacile erit cuiuis . Quare 6c fupcr- 
uacaneum eft demonftrationem affirmatiuam afferre, & mihi pcarccrea graue^» 
mulcy>Iicare figurasadeo implexas , vel tam exaracas nouis lineis imphcar* . 

Scliolium. 

AM Geomctrice demonftranda a nobis ftrnt,quat loannes Ceua ftatica ratio- 
ne confirmauit , videlicet rem. primum , ik. tertium . 
Lemma primum fic oftendo . Videattir fig.G. & 7. Siquidem anguli nah, 
1 j ui tlar aa vcrcicem f vcm 6. Fig. ] patet ex lera. antecedentis theorematis i 
riobis geometriccdemonftrato , redcam ki cm efiie harmonice fectam } ex hvpo- 
thefi quod kubhfit harmonicc fecta . Si autem anguli nah y iam vnus angulus 
iinc C vc in Fig.j. ) ducacur rec^a kl 0 r , ;ca vc angult nah y lar finc ad vercicem ; 
cric ^/•rharmonicc diutfa >ergo ,ex eodem iemmace fuperioris theorematis, 
ent harmonicc diuifa ^icrn. Quoderac^c. 
Fig. 6. Hoc idem exprefse demoniiracur a Pappo I. 7. Coll. Math. prop. 145. v quod 
etiam interri poteft ex eodem Pap. prop. ii<).eiiifdem hb. : nam ibioftendit 
( vbilibct fumptum fuerit punclum K ita ellc rctcangulura fub kh, nbzc\ redan- 

gulura 
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gnlnm fub k n , hb , vt reclanguJum fub k >«, / f ad re&angiilum fub k i , mc ; 
igitur,fi rc&angulum fub k h t n b arquale fuerit rectangulo fub k «, /; h , hoc eft, << 
fuerit k b ad J> b , vt k n ad n tV, crit etiam rc&angulum fub k rn, i c arquale redtan- 
gulofub k i , m c , hoc eft eritkm ad mc, vt k / ad / c . Qnarc fi harmonice di- 
uifa fuenr ipfa k nb h , harmomoc etiam fc&aeric ipfa k/cw. 

Lemma quintum , quo indigeo ad demonftrationem tercij, efl geomctricc 
oftenfumab eodem Ioaone Ceua, quare in huius demonftracione non immoror. 

Lemma certium ita probatur . Videatur Fjg. p., nerope'lemroatis quarti . Sic 
f /harmonicecfniifc irt pundtis m,t» ; iungacurque m\M occurrens iplie h in n \ 
cncqueparicer c h harmonice diuifa m pun&is w,c . Vel igicur bc cftparallela 
ipfi//), vel non . Siprimum , enceciammn parallela ipfis bc y fh, vtconftat ex 
clemcncis > adeoque etiam e/k/ent harmonice' diuifa. Si fecundum ,conue- 
nicnt ( ex lcm. j . ) protra&ar b c ,mn,fh in idem pun&um , vt in d . Quoniam 
igitur re&a ebm /harmonicc fecatur a cnbus redtisin d concurrentibus ,etiam 
* i k / abeodem pun&o e deriuans, ab ijfdem tribus re&isharmoruc^diuidecur . 
Quod erat &c 

Atquebarc fufficiantad pleniffimam demonftrattonem pulcherrimi arque ac 
difficillimi theoremacis. 

Lubet poftremdex P. Thoma Ceua Soclefu duas Appendices apponere ad ea, 
qua: jn hoc cheoremate demonftraca funt , vlcerius proraouenda , 

APPENDIX PRIMA. 

DAroquouis triangulof »/,cuiusbafisw/ bifariamfeceturin k ire&a ek*, ^ 1 *» 
du&aque cx venice e xe&ied parallela bafi ni :f\ ducacur redta quarcunq; 
tnocd, dico hanc harmonicc diuidi in o,c , hoc eft ita efle m o ad o c, vc m d ad 
d c. Ducanciirexpunclisc,f»re<fra!c^fr,i»4,parallelavtraquebafi«/. Erit 
igitur c b bifariam diuifa in q \ adcoque eric iwoad oc,vt ma ad cq y U\\eqb 
ideft vt wc ad eb, hoc cft md ad d c . Quoderat &c. 

Corollarium . 

HIncconftat,quod datis tribusquibufcunque lineisex eodem pun&o e de-^tf' 1 ** 
riuantibus , &du£ta quacunquetwocrf harmonice diuifa in pun&is o,c, 
tore vt du&a cqb parallela iunftar d e bifariam fececur in q . 

Conftat pancer, datis tribus lineis quibufcunque e n , e k , e i , ex dato quouis 
pundto h duci pofTe hneam hxtu y ita ut intercepta u t ad interceptam t x da- 
tam habeatrationem . Nam fumpto in refta ei quouis pundto m y factaque me 
ad eb in propofita ratione ,ducatur o^c,itavt bifanam diuidatnr iciq y & 
iungacur m c /cui parallela ducacur h u > fattumque eric qu«d quarricur , vt con- 
ftat ex fupenus oftenfis . 

APPENDIX SECVNDA. 

IN circulo,conicaue fedione,aut oppofit is fint tangenres ab,db, in pun- F/^.30. 
dum t> concurrentes ,fumanturque in perimccroduoaliapundta i,h, ica vc 
procra&a?4 h , 1 rf,conueniantink, iundfce vero a t ; > h d finr intcr fe parallelar. 
Dico uinclam b k ipfis ai , /; d parallelam cflc. Si enim fieri poceft, prorracta: 
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bk y bd inter fe conueniant , vt in g, ita vt bkg ht vna Imcareeta. Iungafur 
g a occurrens fcttioni in e , protrahatur iun&a e d , quoad fecet a <in o , & iun- 

fantur i> 0,0,?. Eric igicur ,ex hucufquedemonftracis,fco£vnicalinearec'ta : 
ed etiam ponebatur b Kg linea re&a ,ergo duar line* redtr claudent fpatmm i 
quod eft abfurdum . Non igicur b K protra&a conueoit cum ipfis h d t a i . Qgaic 
«ifdcra parallela eifc . Quoderat &c, 

QViESlTVM TER.TIVM- 

Problcma . 

INuefUgare locum puncTn afTumpti in redb tranfeunte per datum pimclumJ^ 
ac fecante re&am poficione datam , vt inucnta tertia harmonica ad inxer- 
icctam mcer punctumdatum&aflumptuin ,& interie&am incer punclum da- 
tum , Oc rectam pofitione datam , fit inter hanc , & tertiam ipfam harraorucara 
mediageomecrtca recta quxdara magnicudine daca . 

Expofitio problcmatis. 

Ffc fi data pofitionere&a X ct;,datum pun&um <»,data magnitudine reda 

~L. Jz. ^ Ducanturi pundo £ quaruis re&x ag frcances x X, m g : fi flant fingula re- 
ctangula gac xqualia quadrato K > & procrahancur recta: ag ad pun&a/, ita 
vt ac, &Zi*f finttres harmomcc proporcionales, puncti./ erunt illa^quorum 
quxncur locus . Ego canoenad pleniorem & clanorem folucu>nemadmirabihs 
problemacis determinaboetiam locum punctorum c. Dico igiturpuncta c clTe 
ad circulura •, punda ver6 /, de quibus eft quxftio , cITe ad hyperbolam. Vt 
clarior euadac vtriufque loci determinatio , a fequentibus lemmarjs incipiemus . 
Locura punctorum / vocabiraus locum quxficura » 
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Lcmma primum. 

I fuerint tres re&a: harmonicx proportioaaies ac , <f£ , d/v mtnima a c*trit 
maior reCta c j,fcilicct excefiu , quomedia ag fuperat minimamac . 
a c g / 



Erit enim minima a c ad maximamd/, vtr^exceflus^quoraedia tfjfuperac 
minimam a c , ad gf exceuum, quo maxima a f fuperac mediara ag \ Sc perrau- 
tando , a c ad cg , vt af ad gf : eft aucem af raaior ipsa gf, ergo & 4 c maior 
«ftipsa rjt, Quoderac&c. 

Lcmma fccundumJ 

AijCi"'* ' * * !1 '* I '''^^*^ 1 *1 'I *\ 

I ex punclo tfdatoduearurad re&am xx. pofitionedatam quidam re&a aif, 
' cuiusquadratum duplum fitquadrati FCCtxKmagnitudirve datx,millurru» 
punctum iplius a d m infinituru protradtxeric ad locum qu2fitum . 
Tig. J I. Si cnim fieripoteft , akqu od pu nctu m e ipfiusa d protradtx fic ad locum qux- 
31.33. fitum .Igicur, li ad ipfas ac. u rfrepenatur {citiaharmanica .r q> [ poccnt autem 

rcpe- 
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reperiri , fi punctum e fuerit ad Jocum quxfitum { vt patet ex hypochefi ) erit cx 
eadem hypochefi rectangulum daq xquale quadraco ^i quare, cum quadratum 
a d duplum fit quadrati K, ent aq dimidium iplius ad, adedque xquahs ipfi q d. 
Qjna ver6 aq,ad t ae funt tres harmoniceproportionales, ent, ex fupenort' 
lemmace,minima <*a maior ipsa qd ,nempe excefiu ,quo media ad fuperat m:~ 
nimam a q i quod eft abfurdum. Nullum lgitur puncium ipfius ad prorract/; 
eft ad locum quxficura . Quod erat &c. 

Corollariurn. 

Hlnc, vt problemaftc poflibiIe,debet auadratum rectx k magnitudine datx 
maiusefledimidioquadratire&x 4frperpendiculariter ductx ex puncto 
d.uo a ad reCtarn xz poficione datam. 

Lcmma tcrtium. 

SI re&a *c maiorfueritipfac£,ad re&as ac >ag reperiri poteft tertia h«r- 
monica . Quoniam ac maior eft ipsa cg , ex c a abfcindacur c rxqualis ipfr 
c g i fiatqi vt as ad s c ita ag adgf. Dico af efle terciam harmomcam ad ipla* 

s c g 

a ! ! " / 

ac y ag. Erit enim componendo ac ad s c , fiue cg , vt af ad gf\ tk. perma- 
tando ,minima a c ad maxiraam a /,vt cg excefliis medix fupra minimam ,ad 
S/cxcdlurnmaximxfupra mcdiam. Potelt igicut reperiri CJcc. Qiiod crat &c 

Lcmma quarturn . 

SI fuerint dux quxuis reclx inxquales ac maior,aj minor, repenri poceft 
tercia harmomcaad ipfas ac ,ag. 

f S 

a ■ T ■■ c 

Diuidarur minor ag in duo fegmenta a /, fg , ita vt affitz&fg.stacz&ge. 
Pacct af effc tcrtiaru harmonicara ad ipfasa c , ag . Quod erac Cvc. 

Lcmma cjuintunu 

S| a pun&o a daco dacatur ad rc.5lam XX. poficione datara quxuis «£,euius 
quadracum nunus fit quam duplum quadrati rectx k magnicudinedacar 
ahquod pundtum lpGus ag protra&x erit ad locum quxfitum * 

biquidem quadratum k xquale fucrit quadraco ag, pun&um ipfum g erit ad 
locum quxfitum, fiautem maius tuerit y facro redfcangulo gac xquali quadra- ji. 33, 
tok.ent ac maior ipUag : fivero mmus fuenc ,facto rcctangnlo £<j c xquali 
cidem quadraco k , eric quidem a c minor ipsa ag , fed maior dimidioiplius u - , 
adcoquemaior ipsa cg , cum quadracum j,5j ponacur minus quam duplum qua- 
draci k. Atqui,iiueac maior fitipsa 4£,feu maioripsa c^,potert,ex qwarto & 
certio lemmacc , reperiri ad ipfas ac,ag ccrtia harmonica af \ igitur aliquod 
pujn&um , nempe /ipfius ag procractx ,eft exh.ypochefi ad locum quxucum-» . 
Qj.qd erat Jcc. 

C Corot- 
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Corollarium . 



Hlnc fequitur , fi ex puncto a ducantttr ad reclam x i dur ad inter fe xqua- 
les ,qnarum vniuicniufquequadracumduplum fic quadrati * V) rectas om- 
* l nesexrn»nctx>4dnctas ,&fecantes re&am xz intra puncit <i,non modocon- 
uenire cum loco quxfito , fed vlterius productas etindem fecare, cxteroquin dux 
rectarlinexclauderencfpatium, vt patet confiderantiudedque ex puncto a non 
poflfe duci refkam , qux tangat locnrn mixfirum. Vnde vlterius etiam infertur 
locum quxfitum neque efle ad parabolam , neque ad circulum , neque ad ellip- 
flm. Cumenira pnndtnm a fit extra concauum loci , vr conitar •, fi tlle efltr adj 
aliqoam e* prxdi&ts fct>ionibus,poflec cx puncto a 4ud tangens,quod fieri 
non pofle oftendimus . 

PROPOSITIO PRIMA. 
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Lochs punciorum c fft ad circulum . 

Ecta k magnitudinedata velcft arqnalisrectx ab perpendiculariter duccx 

k cx puncto a ad refram x z pofirionr datam , vef mator , vel minor . 

tiix\ ^it P* irt *> arqualis. Diametro ab fiat circnlus : tum ex poncfco £ ducantur 
*" J ' quxui s ac tf fecantes cirartum in c , & rectam x % ing. Dico lingula pectangula 
g 4* eu^a^ualtaquadrato K, fincdfr . Nam fmgula quawtrara £4*qualia func 
quadratis correfpondentibus ab,gb fimnl . Atqui fingula recrangula agc 
xqualia funt fingulis quadratis tangentinmr, b\ igicur fingufa rectangula^ a c 
xqualia funt quadrato a b , fiue k . 
jry- Sicfecund6maior. Ex puncto 4 ducantur ad lrctam *^dtue4r,4/,xqualis 
* ' vtraque recta: k : tum fiat circn usrranfiens per poncta r , .t , / - tk ducanttir et 
ppncto 4 anxuts 4r c fecanteSarculum inr , Sc rect.im X7 in r . Di'" r » finj,"'» 
rectangula g ac etfe arqualra quadrato k, hoc rtt a t , tiue a f. 

Puncttim g erir vel imra circulum , vet extra , vcl in perimerrrj. Sit primo 
antracirculum . Quoniam rectangulum agc xquale eft redangulo/f r,tk qna- 
dratum ag eft xquale qnadracis ab ,g b fimul , crunc quadratum a g ,& recran- 
gulum agc fimul.fiue vnicum re&angulnm g a c atquale rcctangtilo Igr^&t 
qnadraus^ b, a b fimul : Suntautem rcctangulum / g r,& quadracum£& fimul 
arqualta quadrato lb > igitur rectangulnm g a c eft xquale quadratis lb 9 
ab fimul jfiuevnr qnadrato^/ , hoc eft qnadraro k . Quod fi punctum g coin- 
ctfat cum punctofr res^ft manifefta. Sit deinde minctitm g excra circulum_> . 
Quoniam qiradratum g a xqualeeftquadratis£fr,4irfimul } Hc rectangulum^ 
agc anrualerectangulo rgl t er\t reliquum Tedtangulum gac xquale rehquis 
qtiadratisa^ ? /imrnil,fnjc vni quadrato^/, hoe eftquadratok. Si autem_» 
pofttemd puniftum^ftieritin perimetro , adeoque puncta g>c tdem fucrint , ac 
pttndhim i , aut r , res eft clariflkna",<juod fimihcer obferuan poceft in pnmo 
caAi . 

Fig.xx. Sit tertiok minor perpendiculari 4^,cVxqnaIisipfi a b. Fiatvt abtdah, 
ttiah zdam. Tum diamerro<t nt fiatcirculua*, & dticanttir ex puncto4qtixuis 
4 cg fecantcs circulum in c , & rectam xt^ io £ icxpunctovcio m cangens mji y 
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mfm fecetipfas4£ in punctow. Dico fingula rcdhngula gac efleacqualia qua- 
drato a h , fiuc k . Namfjngulare&angufa nac ad fingula rectangula corref- 
pandencia gac funtvr an ad ag ,tiue vc a m ad <ij;,iiuevt quadratum awi 
ad quadratum 4&: Sunt autem ( vt oftenfum eft ) iingula rectangula ua c xqua- 
taa quadrato a rm ; igttur 6c iingula reciangula gac acqualia funt quadraco a b , 
fiue k . Quod erat oftendendura . Locus igitur punctorum c dt ad circulum^ . 
Quod crac demonftrandum . 

Scholium. 

HIC noca rectangulum gac eflearquale quadrato k ,quant3Ccunque ma- 
gmtudinislk ipfa ag ; attamen ad hocvtin ipfa ag procra&a reperiri 
pollit punclurn /percinens ad locum quacfituro , neceflcefle vt quadratum ipfius 
ag minus lit quam duplum quadrati recix k ma&nitudijic datar, vt fuperuis 
olwnfum eft . 

PROPOSITIO SECVNDA ; 
Loctts qutfitus punftorum f eft ad hyperboiam] 

REcta k magnitudincdata veleft aequal is rectar a b perpendiculariter du&ac 
ex pttnctoa ad rectam xz. pofitione dacam , vel maior , vel minor . 
Sic primo arqualis. Diamecroi b fiaccirculus : cum furaacurinrecra x z reA* ; ; g, • 4, 
b d xqualis ipii a h ; cv intelligatur hyperbola 6/cuius axis a b, latus rechim b d t 
Cv uingatur a d. Demum ducantur quaruis a cg f fecantes circulum m c , rectam 
xx.in g , &hypcrbolamin f. Dico, non folum fingularedhngula g a c arqua- 
lia efle quadrato r v , (iue a b ( quod iarooftenfum eft ) fed prarcerea rectas af\\mi- 
fa s efle narmonicc in pu ncr i s g , c , hoc eft eflic a f ad /*£ , vt 4 c ad cg . £x pun~ 
ctib ; ducantux recta* bfm parallelac recta? x z, tangenci , & fecantes iphsab ,ad 
protraclas ; a b qmdcm in h,ikad ln m ; eruntque f h applicata: . Iam,quo- 
niam ab eft arqualis ipfi bd>& ah acqualiseric jpfi hm »quarc,cum quadra- 
tum • bf aquale fic reccangulo mh b , atquale ctiam enc rcctangulo .1 b L> : ^ 
adeoqueeritquadratuma /jadrectangulum ahb t hoceft abid h b , fiue 4/ad ' 
fg , vc quadratum a h ad quadraturo />/,fiue vc quadcatum a t» ad quadra^culh Conir * 
bg , hoc eft KClangulum g ac ad rectangulura agc , fiuevc ac ad cjf . Qupd 
crat demonitrandum . 

Sit fecundo maior. Ex pundkoaducantur adrecXim x z, duara/jdrjZqua-jry- - 
lis vtraque recixk v fiacque 4 c ad e vxquadracurou/adquadracuro /6,cum_« A 
dcfcnbatur circulustranfiens per puncca r t a,L ;&. lntelligatur hyperbola lcr, 
CHius axjs 4 c , ducanturquzuis afgc £ecantescirculum in c , reciram xx in ^ , 
& hypeobolam in/,fitquc punctxtm ^ intra circuiuro ,<Sc appJicentur/^ . Dico 
non foJoro finguia reccanguJa gac aoqualia eiTequadraxo k , tiue 41! , ( quod fu- 
perius oitenrumeft) (edinfuper ipfas^c diuifaseileharroonjccinpunCtis^,/, 
kocefietle af ad /ij,vc 4C ad cg, fiue , fumpta commttni aUinidine u.ij.vc 
redtangulum tj 4C ad rcctangulum4£ c , fiue vt quadratum 4 L ad reccangulum 
lg r . Quoaiaro eit qttadramro 4 / ad quadcatttro Lb , vt i c ad f b , erunt com- 
ppjtendo 4 :. idi.au al ,1 b limul ad quudratum , vt 4 0 ad irr , hoc cft, fumpc^ 
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# ±J communi altitudme afr , vtquadratum a. b ad rectangulum avf. * Vtautem 
hb. I. °» lu< * ratum ^ ad quadratum/k ,itaredtangulum 4fce adre&angulum 4frrv 
Cftf/f i S' rurexsrc l uo< ? aa d«ta 4 / ,/ 6 llmu! ad quadratum fh Ytquadratum a b ad 
jeciangulumtf fre. Arquirurfuseft quadracum f/7 ad quadratum^ fr, vc qua- 
dracum 4/7 ad quadratumat 1 igitur ex xquo in pertutbata proportione func 
.quadrata 4 /,/ b fimul adquadracum£ fr,vc quadratumafr ;ui re&angijlum 4^r, 
hoc cft vt afeadfer,&perconuerfionemrationisquadjrata4^,/t fimul ad qua» 
dratum al t $c re<5tangulum Igr fimul,vt a /?ad ae: vtautem quadratum al ad 
ejuadrata 4/,//» fimul, ita ac ad 4 fr(ctimfit quadratuma/ ad quadratum/ b , vc 
4 e ad e |f ) igitur ex xquo in perrurbata proportioneent quadratum 4 / ad qua- 
dratum 4 re&angulum Ig r fimul, vt a h ad 4 /r, & dimdendo, quadratum 4 / 
ad re&angulum lgr,vt a h ad , hoc eft 4/ ad /£ •, quare erit 4/ad fg ,vt 
aadcg. Eademrationeoftencteturidem,fifueritpunctum£ excracirculum. 
Flg.$6. Sittertiominor, &xquahs ipfi 44 , tiatq, quadrato an xqualerectangulum 
b am . Tumdiametro 4 m defcribatur circulus, & fiat vt a mad m /7, ita 4c ai 
c />. Rurfus ex »1 4abfcindatur recta mr xqualisipli mb \ factiquea c ad ed, vc 
/;.z ad ra ,intelligaturhyperbola ,cutusaxiS4e , &Iatus M&um ed\ iungaturqj 
ad. Demum ducancurquxuis4C£ ffecaofescirculum in c,rect.imx z ing , & 
hyperbolam in/, 6c apphcentur hfo occurrcntcs ,axi «auidemm /7,& 4c/pro- 
tradtx in 0 . Dico , non folum fingula rectangula g a c xqualia efie quadrato k , 
liue4n(quod fuperiusoftenfum eft ) fed infuper ipfas */, divifasenc harmoni- 
cc in punctis^, c ,hoc eft cfle ac ad cg t vt 4/ ad fg . Ex punctiic ducantur ct 
perpendiculares ad am:8c fiat vc a s ad *m,ita j /7 ad quandam recjtar» }. 
Quoniam eft quadratum 4 s ad quadratum r r , fiiie 4 * ad j 1» , hoc eft 4 ad y , 
vt quadratum 4/7 ad quadcatura /»/ , erit rcctangulum fub ah , & > xquale qua- 
tirato /;/, hoceft recianguloo h c, quaremt reciprocc 4 /; ad ho , fiuc^cad 
hoceft /> .1 ad r a , vr /7 c adj. Propterea, cumficcxconftruclione 4mad m/;, 
vt4eadr£,&4« ad j w, vt 4/; ad//oftenfuraque fit elfe&e ad y % vtba ad r 4, 
crit etiam ( vt ofteodemus in corollario fequentis leminatis ) 4 s ad s b , vt 4 /7 ad 
fo| fiue^c ad cg , vt 4fad /^ . Quod erat ollendcndum . Locus igitur pun* 
ctorum / eft ad hyperboJara . Quod erat &c * 1 

Lcmma fextum, 

lig .} t. T Tldeatur figura fecundi cafus huius Proporltionis . Protrahatur 4 b vfqut^ 
V adcircumferentiam in n , cv ducatur ri» perpendicularis ad ipfam 40. 
Cumfit 4/ ad fg ,vc 4C ad c^,erit etiam 4 /7 ad , vt 49» ad m|»*, Rurfus 
er»t,ex oftenfisfuperius,4ead rfr,vC4nad /;/;. lamdico, quod fi fiac vt ae 
ad e h , «ta4« ad quandam re&am «, erit cnanu;w ad ip£am«, vc a b ad ipfara 
4 &jnul<5tacam dupla ii . 

Jungatur c* -,cV: ex pundo c ducatur f s parallelaipfi cit,& fecans 4C in s. 
Qu oniamoftenfum eft in fecundo cafu efie quadrata al , / b limul ad quadra- 
tum .t / , cvrectangulum/j; r fimul , vc <z /7 ad 4 r , erit etiam conuertendo , & di- 
i' 'i' ndo quadracum a l , cj rcdangulum Ig r limul ad quadratum ^ , vt ae ad 
f /> , fiue , fumptacommunialcicndine 4r , vt quadracum *r ad re&anguiurru» 
4f b : atqui vc quadratum g b ad quadratum 4^ , ica quadratum c 5 ad quadra- 
tum 4C Cfnnt enim trianguia fimilia agb, aes) igitur exjcquoin percurbaca 
y.roportione,vt quadratum 4/ ,cv reaan^ulum Igr limul ad quadratum ag t 
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ita quadratum e s ad «e&angulum atb. Quoniam veroeft ah ad hb ( quod 
fimiliteroftenfura eft ) vtquadratum a/adrcttangulum ig r ,erit componendo 
afc ad fcfr,vccmadracuma/,c\:re&angulum Igr fimul ad rectangulum r > 
adeoque uy adduplam bh y vc quadratum a/,cx* rec"cangulum /^r llmul a<( 
duo fimul rettangula Ig r ; ffc per conuerlionem rationis a b ad ipfam u & mul- 
#acamduplafck ,vc quadrauim.a / ,& reftangulum /^r fimul ad quadratum 
/ig. Rurfus,quiaeft cn ad an t vc ei ad a e,& a« ad «, vc ae ad f i,eric 
quadracumc n,hoceftr6fcangulum anmad rec"cangulurnluba»&«, hoceft 
nm ad « , vt quadratumc* ad rc&angulum a ch , fiue vt qiiadracum a/ ,& re- 
dUngulum /^ r fimul ad quadratum a g , hoc cft , vc a b ad ipfam ab mulftacarB 
dnpla b h . Quod erat ofteudendum. 

Corollarium , 

HAbes t>rimo veritatem propofitionis vniuerfaliter acceptx, quod nempe, 
fi futtrica/;n*d'M,vcan*ad7n.ir,& <\vxuisa e ( rnmor iptxab) *d c b, vc 
a « ( maior *pfa a b >ad «-fc , rkitque*ta e ad fV> , ita an . d quandamreciam « : 
«rit n m ad « , vt a.b ad ipfam a b mulctatam dupla bh. Nam , fi ducatur b l ad 
angulosre&os ipfi a n, tk diamctro a « fiat circulusfecans & / in / ,iungaturq, 
aljSc intelligatur hyperbola , cuius axis a e , tranfiens per pun&a / , e jdcmon- 
ftrabitur , vc fupra , a-qualitas rcdtangulorumeum quadrato a /,diuifio harmo- 
mca lincarum Sc demum ( vt in fupcriori lemmate ) eiXc nm ad « , vt a b ad 
ipfam a b rv.ulct.uam dupla bh . 

Habesfecundo veriratem propofitionisconuerfx,quod fcilicet, fi fucrit (vt Ftj.$6. 
in.tcrtiocafu antecedentitpropofitionis)a«i ad mb , vta ead eb \ <ka s .\dsrn, 
\ta'b a'd/i fucritque/je ad.r , vt ba adra.fiuevt ba ad ipfam ba muhftatara 
•iupla m b : eric eciamajad s b, vt ah ad hh. Quod fuperetac4emonftrandum . 

APPENDIX PRIMA. 



QVandoquidemdatapofiuone, acfnagnicudtneJiyperboIa quaiiis,reperrrt 
: poteft redca linea ,& circulus > ita vt oranes redhe ab excrcmitate axis ad 
hyperbolam dudtx fecentur m proportione harmonica a reda linea ,& 
circulo , hbet hkinfinuarejnodum reperiendi ad hunc finem , & rectam Hneara 
c\*circult»nt. ; 

Exhibcatur byperbola primi -cafus fecundx propoficioois, in quo axis ab F/?.?4. 
xqualiseftJaceri tTanfuerfo/x/ , quod-tntclligatur vtrinque indeternunatc pro- 
tradura. lara diametro ab , liar c -rculus ; qm crit circulus quxfitusjcV recl.i 
fluxlica ipfum lacus tra nfuerfuraft d proerac^um . Nam cx oftcnfis fuperuiscon- 
ilat rtdasoranesex pundo a extremoaxis ad hypcrboUmdutiasfecari m pro- 
pornone harmonica a circuk) ab , & rt'<5ta bd protrac^a . Qy.ud fi latus tranf- Fig.i r, 
uerfum hypcrbolx mauis fucrit, aut rainuseiufdcm axc ( vt in fccundo, & terco & 36.* 
cafufecundx propofitionis) facilisetiamenc inuenciocirculi ,c<c reclxlinex ad 
ciindem finem , ex ijs qux ibi demonftramur . Scd hxcianuiflc furBciac . 



APPEN- 



APPENDIX SECVNDA 



Llbet poftremo apponere demonftrationem Toannis Cenat de loco pun&ortim 
c quoties quadratum ^ arquale efTc debeat re&angulo f x c , contento 
•empefubtertra ccprima harmomca. Oportetautemroctam ^magnitudtn^ 
datam maiorem etfe perpendiculari ab . Dicit igttur punc"ta c &/efte ad eun- 
4emcirculum>quod fic demonilrat . 

EjC pun€h> a ducanturad re&am x^ pofitione datan\ du* ai, ar zqualrs 
7 vCffaqnevecbrV. Tumdefcrrbaturcirculustangensipftitfl, a r in pun<5tis/,r. 
' Deroum ex punc"toa ducantur quxuis acgf fecances circutum rn pnnclisc, f , 6c 
re&amAT^in*. Dico non folum fingula re&angula fac jequaliaeffe quadraco 
^,fiuea/.,autdr(quod conftatex $<>. I.3. Bucl. )fed eti a m recias af diutfas efle 
harmomccinpuactis c >g > quod patet cx 37. /. j. Con. Hoc autem crat demon- 
ftrandum. 

QV^ESITVM QVARTVM. 

Quod dl proponcutisquimum* 
Problcma. 

Duobus ctrculis pofitione & magnitudine datis reElam ducere 
contingentem <~unum circulorum yfecantem T/ero alterum % 
<ut d fertpbertjs dmidatur m ratione data. 

8 .T"*\ Ati fint pofitione,acmagnitudineduodrculi, quorumcentra c, d. Opor- 
JLJ* tet rectam ducere contingentem alterum iptorum , vti e, fecantem vero 
alterum d , vc fubtenfa incircu4o d habcar adreliquam contingentis purtem^ , 
datam rarionem bmzAmn. Dimtdium ipfius bmfit 0 m\ Sc lunganxur centr* 
drculorum recta- c d . Fiat vc 0 m »d 0 n , ita femidiametercirculi d ad reciam 
k* & (emjdjametercirculie adrectaro </ . Enmcquadrata rectarum </, ei limul 
tumpra vel a:quatia , vel minora , vel maiora quadrato re tz 

| Smt prtrao xquajia . Excitetur ad ipfam c d perpendicularis e c occurrens 
pcnphertc iopuncxo c , ex quo ducatur tangens c b 4 occurrenscircumrerentia: 
cjcculii- induobus-punitis b , a. ( Occurret autem, cum^ minoxitc ipfa k, adeo- 
que & iemidiameccr * c mmor femjdiametro circuli 4 . ) Dico foctumeue quod 
quxritur tfciitcec fubtenfam a freflfe ad bc reltquam partem concingencts, vt b m 
adm*. lung.uur d b , & ducacui H,{ parallela ipfi cc ,qu*btfar4am (ecabit m 
punao r ip(am a b. Quoniam qjxadratum d b etl xquaie quadratis dg ,gb 
6muJ -,fi fiat gb ad^ , vt om ad 0» , fiue vt <f r,hoc eft rc femidiameter circiili 
i ad^, fiue v.t ib femidiameterciauh 4 ad^quadratumrccta- ^.erit aquaiequa- 
«dratis rectarum q , 7 : eft autem «qua le , ex h ypothefi, quadratis rect ;wum </, c d, 
igitur/ eft aqualisipfie</ ,fiuer c ; adeoque erit gb ad ^ c vt ^ fc ad 7, iiuc vt 
4 m ad e^^c^confequcnter^vajd ic^ vt /;m ad m». 



Sint feeundo quadrata reSarurn <j ,e d fimul furopta minoraquadr.iro rectar_. 
k. Reperiatur recta fr, cui addttar ; arquali femtdiametrocitculi e , facf aque 
t s adxvtomadon,quadrata reftarum e«/ . xarquaha fint quadratis rectarum 
k, r r > entquef s minorfemidiamerracircuti d, cVf r minor ipfa e d ( fecuspro- 
WemaeritimpoiTibile. ) Ducantur df,cf , fitque<i/ a-qualis ipfi t r angulus 
e.fd rec^us v ejicilataque ad rectam /e perpendicRlart ec ad parrem oppo- 
fttam perpendicnlari/d ,fiantreliquavr prius. Dicoeifc ab ad bc,rthm ad 
m n . Eritenitt dg arqualis ipfi t s ; & quomam qttadratum d b arqnaleeft qu i - 
dratisrfj , fi fiat£ i> ad *vt <//>ad hoceft «mad on , fiue vt d j,hoceft 
f rad entquadrarumre&a; Aarqualequadratisrectarum u,z, addicoquecom- 
rount quadratof r, eruntquadrata rr arqualiaquadrarts^,f r, uue qua- 
or.i[;w'((,i.: Sttnt igjturquadratum e<f,fiuc quadrata e/,<// arqualia qua- 
dratis », f r, hoc eft <//, quare recta u eft a-quahs ipfi e /,hoc eft j c . Ertt ergo bg 
zdgc vt^Z»adK,hoceft omad vv,tk confeauenter a b ad bc vt bm ad mn. 

Sint terttoquadrata redarum^ , e</fimul fumptaniaioraquadratore&sc k; 
quod tnpBciterafcidere poceffc,vei vt quadrarum re&ar kaim quadrato rectx 
rrxquali* femimatro crrcm> f , fitarquale, vel maurs, vel mirros quadmofolius 
redare d. Sitprim6ajquale:agaturq-,percentrum</ tangens abc,Sc tungatur 
c e . Dico efle a b ad b c v t b m ad m n . Quortiam quadrata rect arum K , r s , fiue 
ec arqualia funt quadrato e</,hoc eft quadratis e c , dc \ retta ^eritarqualis 
re&ar d c i adeoqueerit d b ad d c vr,</ /> ad \, fiue vt 0 m ad o n , ck confequenter 
4 b ad c , vt /; m ad m 11 . 

Sit deinde quadraturn fe&ark cumqifadratoreda? r * arqhalis femidiametro 
circulie,fit,inqnara,maiusquadrato folius re&se ed. Reperiatur reita » a f/ -_ . 
(quar minoreritipfa r r )ita vr factareliqust * jad /» vt «»iadon,qaadrata_. ^ 
re&arum \,rx arqualia fiat quadratisc</,p. Ducantur df 9 ef, fitque <//xqua- 
lis ipfi r x , cV: angulus efd re&us ( potent autem fieri , cum r ardebcat efle minor 
ipfa e <t , nc problema fit irupoflibile; )excitataque ad rectam fe perpendtculari 
e c ad eafdem partes perpendicularts fd , fiant reliqua vt fupra . Dico cfle abad 
,'. (- , vt •'• m ad w ?; . Quoniamquadratum </ tV eft frquale qnadratts rf^ ,^ 0, fi fiac 
^badijVtdtSadj^, fiuc 0 m ad 0 » , fiue dg , hoc eft x s ad /> , ertt qaadrarum 
karquale quadratis i,p: additoque communt quadrato ror,erunt quadrata— 
i,p,rx arqualia quadratisk,r jr,fiuequadratise</ ,p,igirur quadrata /,rar, 
arqualia funt quadraro e<i , fiue quadratis e/, d /, hoc eft r x , quare recta 1 , eft 
aquahsipfie/,hoceft^ c. Eritergo^/j adjc,vt^fc ad/,hoccft owiad on, $c 
confequenter ab ad b c , vt b m adwn. 

Sit poftremo quadratum rectar k cum quadrato redac r s minus qnadrato re- 
&zed. Reperiatur re&a / r , ita vt facta / r ^f, vt 0 m ad 0 n , quadrata re- 
ctarum k , /5 , tinr arquaha quadratis ed , *A \ entque lr minor femidtametro 
circuhrf, & Is minoripfaed ,fccus problema erit impoilibtle. Ducanrar df, 
ef, firque d /,arqualts ipfi / s ,angulufquee/d rctfus : cxcitataque ad rcclam / e 
perpendiculari ec ad eafdem partes perpendiculans /</ , fiant rchqua vt fnpra . 
Dico eflc abadbc ,vt kmzd mn. C^toniam quadratum db ett a*qua>e qua- 
dratisrf^ ,gb ifirlat^ b adf , vt d tiad K ,liue 0 mado» , fiuerf.f, hoc eft/r ad 
^,erit quadratum K aquale quadrattsf ,*s£ ; additoque communt quadrato 
/s,erunt quadrata £, ,yl*,/rarqualia quadrattsK , ls , hoceft quadratise rf,^, 
lgitur quadrata E , l s arquaiia funt quadraro c d , fiue quadratis ef,df, hoc eft 
Is iquarerefta£eftaqualisipfi e/,hoceftjc. Ent ergo^tad gc , vt gb ad 
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£ , liue owade»,& confequenter _ 6 a J b c , v c .0 w .ul m n . Quod erae demon- 
Itrandum. Datis lgitur polittone, ac magnitudine &c. Qiiod erat facicndum .. 

Scholium. 

POtuiflcm deCerminare quaraam ratio cflTe debeat fubtenfar ad reliquam par- 
tem contingentts ,vc problema fit pofiabile . Ne vero nimislonga euaderec 
demonftratio jlatiusruit tanturamodo monuilTe reicas df> dg ( fiue alias etf- 
dera correfpondcntcs ) dcbere m omni cafu eflTeminores, df quidem ipfa c d uin- 
gentecentracirculotum ,& reftam dg femidiametro circuli fecandi . Propter 
candemrationemomittodoccremodumreperiendtrectas^rjrA', Ir cura con- 
ditionibits inantecedence propoficioneexpoficis •, przfertim cum factlc a quouis. 
etiam vulgari geometra rcpenri polltne, &iactlius cciam abanalyfta,cum arqua- 
tiones finc quadracicx . 

QV/ESlTVM QVINTVM, 

Quod cft proponciuis fcxxum. 
ProWcma . 

Datis pofitione duatus reSlis , tgr punSlo, defcribere circulum , 
cuius peripheria tranfeat per datum punSium , tangat 
<zrnam retharum j alteram ^verb fectt , <vl 
f %ttenf % fit magnitudinc data. 

f^Atx fint pofitione re&jra b,c d y datum pun&um o-, Sc data magnitudine 
jL-J recta k . Oportet cirailum defcribere tranfeuntem pcr datum punctum o, 
tangenteraaltcrucramex datisre&is, vti a b > fecantera veroalceram c_,ieavc 
fubeenfaarqualis fic dacxmagnieudtnereciark. Vc problcma lic polfibtle ,,debec . 
pun&um o cilc vel in recta a b , vel in re&a c t/, vel extra vcramque > ita tamen 
vtrecca ab tangenda(fialteri cdGt parallela ) non interijciacur inter datum_» 
pun&um o , & alrcram redtamc d. Qoja ver6, vbicunque fit dacum pundcum o, 
datx rectjr a b , c d potTunt eue vcl parallclar, vcl non parallcJx,ideo per fex 
cafus problema abfolueraus. 

Suu primb rc< U- a b , c d pa ra ' 1 el x , 6c punclum o exiftat in rect \ j b . Ad re- 
ftam a b excitctur perpendiculans om fecans redtam c d in pundto m> cs: inuen- 
ta run tertia proporctouali ad re&am om,& rectam r» t/ arqualem dimidto- 

45. ipfiusk, t: it circulus 0*7 » fccans rcctam cti in punchs q % r . DiCO factum cue quod< 
quacntur. Namcirculusorntranfit per pimctumo, tangit reciam a b ,cs: fecac 
ipfara , lta vt fubtenfa rq fic arqualis datz ki vt patct ex elementis. 

4^ Sintfecundoparallelx , & punctaim 0 exiftat in rcdta cd. Sumatur in-recta 
c d recta 0 ;« arqualisdimidio ipfius k : excitataque perpendiculari m b fecant . 
ipfam ab in pu ncto b , fiac v t /; m ,ul w 0 , k a m u ad m n , & defcrtbatur circulus 
/»y a kcans rcct.im c„ tn pundcis j , .7 . Erit 0 <\ «qualis daue k&c» 

Sint 



. Sint tercioparaIlel.c,& pundhim o fic extra vtramque ab,c d ,ita t.imen vt 
ipfa tangenda a b non mtenjciatur inter piinclum o,Cv' recYim crf. Ducacur f/£.4f . 
ex pundto o ad ipfas ab, c d perpendicularis t of fecans ab in /', & cd in f . 
Tum fiat vt /"r ad dimidium ipfius K itadimidium* ipfius K ad t e veritque fc 
maioripfa of ( cateriimprobiema efTet impolfibilci nili pun&um o idem ellec 
acpundtum c: quo cafu ,li diametro />,feu fo , circulus defcnbacur , fachim 
ecic quod quxritur , vt conftat ex elementis ) . Rurfus inter ipfas ce>of repe- 
riatur media proportionalis fb : excitataque ad ipfamab perpcndiculari hm 
fecante c d in /w , repertaque tertia proportionali mn ad redlam /;m,& mq 
xqualem dimidio ipfius fiac circulus hqn fecans ipfam cd in punclis r,q. 
Dico faclumeite quodquatritur . Nam circulus hqn tangit fc&ztpflb , & 
cat ipfam cd ,'itarvt fubcenfa rq fic arqualis datar l^. Rurfus punihim o ell in 
circumfereptia dicti circult ; eft enim re&angulum fte jtquale quadrato ex 
dimidioipfius , hoc eft quadratom q ,hoc eft«rec~tanguIo h m n : quare ff eft 
xqualis diametro h n \ propterea , cum &eidem fit parallela , & ad eafdem par- 
tes , fitque reftangulum foe arquale quadrato rangentis//; ,erit pundhim o in 
circumferentia circuli h qn. " 

Sintquarto non parallclar, & puneYum o exiftat in re&a ab . Se fe interfe- fig+g> 
centprardittarlinea: in g.&c reperiantur in re&agd recYa? qg ,r£,quarum-i 
dirTerencia rq arqualis iit dacar inter quas fic media proportionalis o g i 
fattoqae circulo orq, fachim ent quod quxricur,vc facilc oftenditur ex clc- 
rnentis/ 

Sint quinconon parallelar fe fe interfecantes in g,8c punttum o exiftat in-. Fig 47. 
re&a cd.Srimaeur in rec"ta g d recYa Ofarqualis daea:i^:& reperiatur mter 
rcctas qg , og ( ii pundtum 0 fit interpuncta q,g ) vcl inter reclas og , 
( fi punctum ^ fit inter puncta o y g ) reperiatur , inquam , media proportio- 
nalis gh , qua fumatur in rccYa ab \ facYoquecirculo b 0 q , ra&um ent quod 
quxritur jYC facile probatur ex elementis. Si autem pundtum 0 idemficac^*, 
(1 fiat circulus tangens ab ing , & tranfiensper g,fathimeritquodquamtur, 
VCconftac , qu.od etiam valet pro quartocafu . . 

Sint fexeo non parallelat fe lc interfecances in g , & pumfhim 0 excra vcranqj F/y.^g. 
exiftac. Ducacur quxuisrecYi holkcansgb in h g d m l . Tum re&an- 
gulo hlo ,&quadrato dimidijipfius fimul , fiar arquale quadracum redcar£» 
lumpea? in recw gc. Eritigiturquadratum gh,ck quadratnmdimidij ipfiusj|; 
fimul , vel arquale, vel maius, vel minus quadrato u l . Sit primo arquale i fump- 
eaoue lm vcrfus punftum d acquali ipfi n^j&fadta rq ,cuiusdimidium rw, 
aquali redrx fjatcirculus h rq : faaumque enc quod quarricur . Cum enim 
rcctangulo b lo , & quadratodimidij ipfius ^,fiue quadrato rm fimul,xqua!e 
fit quadratum »^,fiue lm\ hoceft rectangulum ql r,&quadracum rwfimulj 
demptocommuni quadrato rm, entredlangulum h lo arquale redtangulo^/ r\ 
quarepundtum e ent in circamfcrcntia circuli. Rurfus quomam quadratum 
gh,\k qtiadratum dimidij lpfius i^, fiue quadracum rm limul arauale eft qun* 
draco nt ^ iiuo^m ^noc eft redangulo qgr,&c quadrato r m limul derhpto 
communi^quadrato rm,erit quadrarum^ /; arquale rectangulo qg r \ quarcJ 
circulus b rq tanget ipfam a b in b. Eft ctiam fubtcnfa rq aqualis reciar 
lgitur iS:c.. . . .** 

Sitdeindequadracum^/;,&: quadratumdimidij ipfius ikfimu!,vH maius , 
vel mtnus quadrato ni . lam dico mc non viderc quomodo in hoc cafu pcr 

D folam 
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folam regulam , &circinum vniuerfaliter folui poflic problema •, fcilicet non_» 
videoartem ducendi re&ara hol ,ita vt quadratum gb, & quadratum dimidij 
ipfius * fimul xquale fit quadrato re&ae nl , nempe compohta: ex recta g l 
re&a ng potence re&angulum bloj&c quadratum dimidij ipfius ^fimul.Cerrc' 
ego cafum hunc calculo analytico farpitis expendens , femper in acquacionem 
folidara incidi > quare a Proponente ipfo Geomecricam folutionem defidero , 
atque expe&o. Carcemm per Sethones Conicas, vel etiam lineas magis com- 
pofitas, quas adhibere in promptu eflet , nullum problema non foluitur . 

QViESlTVM SEXTVM, 
ET VLTIMVM- 

Quod cft Proponcntis quartum . 
Problcma . 

ANguli dati vertex feraturper redtam pofitionedatam , vt crus vnum tra*n- 
fiensper punftum datum extra redtam , fecet akeram re&am pofitioncw. 
datam,&inrehquocrure punctum aflumatur,vc quadratum interie&ar inter 
pun&umdatum.&vercicem anguli ad re&angnlum fub interie&a inter pun- 
dum datum , 6c re&am , fupra quam vertex anguli non fcrtur , in intenectarru*! 
incer vercicera dati anguli,&puii&umafliimptum, ficin rurioncdata , vel (quoi 
idem hic cft ) m rauooc «qualitaci* : iaueftigandus igicur cfto iocus punCri 
affumpci . 

EXPOSITIO PROBLEM ATIS. 



Slntdataeduarefrr c<i, *fc,&fatioqua:cunque j ad ^-,dacumqueficquod- 
uis pundtum a excra pracdictas lineas , perquod tranfeat crus sae dacr an- 
•Si-guh sex. Eiufdcmverodatianguli vertex ita intelligatur ferri fuperrc&arro 
XZ, vt,cum peruenerit ad quoduis pun&um f , habeat quadratum redtx af 
(nempe interieChe inrer puo&um dacum , & verticem anguh ) ad rectungulurru. 
fubp4(nempcinterieciaintcr pundhim datum,& re&am c<2,fupra quarru» 
vertex anguli nonfcrtur ) in / o (nempeinteriedam mter verciccmdaci anguli , 
& puncturho inreliquo lacerc afltunptum, habeat ,mquam , datam rationem 
> ad k. Qu*ritur locus pundi o , quera vocabimus locumquarlicum. 

Quia verodatxre&a? cd,XZ poifunc eue parallelar,vel fibi muicem occur- 
rerei&,fiquidtmfibi occurrant ,poceft intelligi moucn tumangulus rrz,,tum 
angulusdeinceps sex ad partes vbi data: re&ar diuergunt, vel ad partes vbi 
datx re#a;conucr£unc i iccirc6 pro tnplici cafu inueftigandus cft locus pun6ti 
aflurcpci. 

PRO- 



PROPOSITIO PRIMA. * ? 



Si daU rccl* c d , x z fuerint paralleU y loats qutfttus 

eft linea re£ia . 

DAtus angulus se^ intelligatur fuo motu versus punctum % perueniife ad 
quodms pnnltum/, &arTitmptum fueric in rehquocrure punchtm o,fitqi 
quadratum af ad reCtangulum fub pa ,/o,vt y ad k; puncium o auumptum - 
pertmebicad locum quarfitum. lam fiat vt y ad fe,ita quadratum ac ad re-F^f 1 » 
tlangulumfub *4 in c b fumptam in re&a ex, (eritque punctum b initiurru» 
loci quxfiti ) &c iungantur ab ,bo ,04. Qttoniamparallels funt cd y x ^,erie 
<read s a ,vt a f ad pa\ quare,cum fic quadratum a c ad rectangulum fub 
sa,eb , vcjrad fiue vt qtiadracum 4/ ad rectangulum fub pa,fo, racio 
compofica ex rationibus adj aJ f t fimihs eric racioni coropoficae 

ex 4/ad p 4 , & 4 f ad f o \ atqui fimileseciam funt rationcs 4 c ad r 4 , & 
ad/>4, fimiles igitur & exdem ertrat reliquarrationes ac ad c 6 , & af ad /0. 
Propterea cum angulus 4 fo aqualis fit,. ex conilru&ione , angulo 4ec>,erunc 
(imilia triangula avb ,afo\ adeoqtte angulus /40 er:t xqualis angulo eab, 
eritque e 4 ad a b, v c /4 ad a o,Sc permucando c a ad 4/, vc 6 4 ad 4 0 : quare» 
ciin,, addico, vel dempco( nili pun&um f idem fic,ac £ ) communt angulo b af % 
arqnalrs tciam linc angub eaf, bao\ erunc cnangtila iimiba eaf,ba o,& an- 
gulus 4e/a:qualis angwlo abo . Quamobrem, cum piinCtum 0 fit quoduis 
punCtum aflumptum,& iunCta ob eundem fempcr angulum etficiarcum recta 
ab ,a*qualem nempe dato aef \ manifcftum eft locum quarfitum e(Ie rectam It- 
neamob ,qu* fcilicetan^ulum efficiaccum ipfa ab arquaiemdatoangulo a c b. 

Eadem prorsus ratione ,(i vertcx aoguli sex, rooueatur versiis punCtuiu x> 
oftendetur locum quarfitum efie rectam t b erficienxero cum recta 4 b ungulti m_» 
arqualem aoguJo deinceps s e AT,adebque ( fiuemotus fuerit versus 7,,fiue ver- 
sus x ) locum quarficumefle vmcam rcCtara 0 bt vcrinquc m infinitum protra- 
Ctaro . Quod erac &c* 

Corollarium L 

HInc,fi datum ruerit quoduispun3nm a extri rectam xx. podnone da- Fig.fo» 
tam, ad quam ducancur tres quxui&reCta; ae y ab y af ,ducacurque recta 
ob( ecficienscum ab angulum abo aqualem angiilo ac b y diuidatque reCta 
ba anguium c£o;demura an^ulo acb xqualis fic,& ad eafdera partes,an- 
gulus 4/o,punCtumque 0 exiltat m reCta 0 1 ^oftendetur ^reducendo ad ivn^ 
poliibiie x cile 4/ ad /0 , vt 4 e ad e b . 

CoroIIarium II» 

Hlnc etiam conilat^quod fi in refla to fuperiori fumatur quoditispunuF/^.r©; 
ctum o^nequefit ab ad bo , vt 4C ad ^quod inq;uam r ex pundis 
4 , 0 poilint adquoddam punetum / diuerfum a punCto ti , duci ad x x, , fiue e x, 
dua: 4/, o/",icivcanguius 4/0 aquabs fitanguio 4f6,fiue 4 60 . Smautertt 

» pun- 



puntfum o fumptum fuerit in recla s bt inferiori , pocerunc femper tx pun&;s 
a ,o , ad quoddam punchim / diuerfum a pundto b duci ad ^a^fiue ex dux 
a f*°f» jlf vc angulus <x/o arquahs fic angulo u c 

Corollarium III. 

COrollarij loco librt ex fuperiori prOpoficione tria probiemataabfoluete^ 
& quidem vnlillima ,quippe quxlocis planis concinencur. 



DAtis duabusrectis xx,,to f e fe inuicem fecantibus in punclo &,ex daco 
extraipfas quouispun&o a duceread xzi quandam af, ita \ t iunira ab t 
tactoque angulo .? / o aquali ipfi a bo, &ad eafdem partes , recta /ooccurrens 
jpfi to inpunclo o fitarqualis re&x *\ magniuidmedati . 

Ducacur ad rectam xx, re&a ac, ita vc angulus aeb xqualis fic angulo 
a b o , diuidatquerecta ba angulum cb o. Tumnacvc ac ad »■/>,;:.: quardam 
F/J.f o.redta j ad rc&am K magnitudine datam . Demum ducatur ad xx. recta a f 
arqualis rectx y > factoque angulo afo xquaii angulo abo, iiue acb t ik ad 
eafdem partes,punctum o-exiitac in reCta to. Dico fattum elTe,quod quvritur, 
Cv' re&am fo arqualem efle tectx ^magniuuiine datz . Hoccaimiuauiteftuivu» 
ci\ ex primocorollario. > 

Ijfdem pofitis ex pun«5to a duceread xz. quandam af, iu vt f.ieto anTttto 
afo arqualicuiuis dato angulo r, habe.it «r/ad/o datam rationem> ad 
• Ex puncto* ducaturad x z, recti a c ,ita vr angulus *i r xqualis iit an- 
gulodato c . Tum fiac , vc y ad A,,ica d e ad c d , qua: ium.»tur m rcCta cs. » 
uin&aque <zrf, ducatur recla gdb > ita, vt annulus arf^ a-qualis lit angulo 
Fig.fo.acz, t diuidatque rccta da angulum edg<. Jam puncuim d vel eit idem ac 
pun&um b, vel diuerfum . Si ett idem ducta quams af, factum ent quod quf- 
ritur, vcconftacex i.coroll. j fi eftdiuerfum , vcl rcax j •/;, to protractx libi 
muicem occurrunt , vel funt incer fe parallelr. Sipnmum ,g b oecurrar ipli 
t o mpundo o: tum fnifipundum o ftienc in reQa dg y fitqi ad ad do,vta€ 
ade<f,fiuej> ad ft)ducanturad xx dux af, of.ica vtangulus <z/o xquahsfic 
dato angtilo c ,fiue angulo ^ cx, , ^c ad^afdem partes vf&Ctumq*, erit quod qua:- 
ritur, hoceft,erit a/ad /o,vc 7 ad ^.',quod manifcftumefi ex antecedenn- 
bus. Si fecundum ,expundo T tf ( nifi datus anguJus fic rcdtus ) ducaturad x x. 
a!ia recla .7 r , ita vc angulus «^.jr« cqualis fic 4ato angulo c ifactaque, vt7 ad 
F/r.ri, J^, ica alia re<5t"ii e zde d , qux fumacur in re&a e x , fianc rehqua, vc fupra_. 
* Quod fi &ah'arec*ta gd h ipfi t 0 parallela Tuerit, problema m«ymipoflibifeJ-, 
vt facilc probatur ex antecedenti propOfitione . Itaque quando problem* eft 
rofl*bile,exdatoquciiispunclo a Cxc. Quod etiC C5cc. 
Fr. ijl «vaTToij ^ Juii oli'*ci£,ji* iihU^.i mUtgasi* iii A \o t \u iui> 
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DAta pofitione refta .\^,datoquepofitione , nc magnitudinecirculo, cuius 
centrutn /,exquouis daco pun&o a ducere ndxz. quandam <z/,iuvc 
fa&oangulo afo xqualicuiuis datoangulo c ,re&a af ad fo occurreutem». 
circumrerentiar circuli in puncto o habeat datam rationem y ad 

Expun&o a ducaturad xz, recSta a e ,iti vcangulus acx. arqualis fic d.iro 
iingulo c . Tum fiat vt y ad k ita ae ad ed , qux fumatur in recta ez . De- 
rriim iundta <*</ , ducatur re&z. gdh,\t\ vt angulus <j</^ arqualis fit angulo 
*e^,diuidatquerecfca da angulum edg. Iam , vel re&a g h protrada oa.ur- v ^ 
ntcircumferentixcirculi , vej non, Siue autem occurrat , liue non , tfant om- J£ ; * 
nia , vt tn proximc antecedenti problemate , &, nifiproblema fit impoflibilc^ . ° * 4 " 
ta&umerit quod quaritur,vt conftat e\ oftenfis fuperius. Iraque, quando 
f>roblcma eft pc<ffiVn1e , ex dato ouoius puoCto a tkc. Quod erat &c» 

Plura hinc vriha problemata , fcifiiqtte uiatnda abfolui porteot , fed pauca_. 
hac deltbaflefufficiat. Iamveniamus ad reliquos duos cafus, in quibus,clan« 
rtatis gratia , quadratum mteriecTac! inter puntStum dacum,& verticem anguli 
•arquale ponemus re&angulo correfpondenti i idem enim eft quoad prjcfens, fiue 
'arqualitatis , fiue inxqualitatis ,modoeandem rationem habeant tingul.i qua- 
drata ad fingula correfpondentia re&angulai.quod opcimc notautc cximtus 
Ceomctra Proponens , & patebit confideranti k 

Lerama primum. 

SI data* re&a? td >x% inter <e conueninnt , vt in <?, & intelligatur vertex 
tdati anguli acz, moueri versus.pundtum x, y ad partes nempe vbi data: 
reclardiuergunt , ducaturqucex pun&o b initio loci qu xfiti recTa b o , quar ao- 
gulum efficiat angulo ac% aqualem cum re<fta ba diuidcnte angulum cbo\ 
conueniet rcita b o protracta m-vuico pundo ckuerfo a puncto b cum loco 
quxCno. 

Quadrato ae aquale fiat rec"hngulum fub sa \n cb fumptam inre&a ex.: 
punctum ierit,ex hyf>othefi ,initium loci qusfiti. Iam,quoniam angultB... 
abo eft arquahs angulo ae diuiditque re<ita ba angulum cbo y C\ protca- 
hatur ba quoad fecet cd in p, fiatouequadraco ab aqualerectangulum fub 
pa, bo, pundum o percinebit, ex hypothefi , ad locum quarfitum . Quod 
autem re&a b o pootra&a in alio puncto diuerfo a punctis o , b non conueniac 
cumloco quafito, Cc oftenditur. Ex pun&o s ducarur rcd:a su paralltla^. 
ttttx- x% \ tum fumat u r intra puncta : e , b quoduis pu nchim m , ad quod intel- 
Jigatur fuo motu perocoifle angulus ac^ , cui proptercianguJus a mf ficorqua, 
hs\ protracTtaque m a quoadfccet sd.in »,^c sn in^, quadrato <:w ; aquale 
«t rcdangulumfub ?«,w/,&arqualepariterrei$angulum fub#i4,m^. Pun. 
itum g pertmcbit ^ex hypothefi,ad locum quxfitum j&pun&um / exiftet ,ex 
antecedenti propofitione,in redta 6o:eritautem,ex elcmcntis, puncium $ vltra 
pundhiro/iquarc punctum / nonexiftit inloco quftlito. Eadem rationeoften. 
deturnulJum ahud punctum reclar bo intcriectum inter puncta 0,0 pertinere 
ad Jocum quariitum.. Prarterea in cadcn» retta a fumaiur vkra punctum b 
' Ui t quoduis 



qubduts pundtum k> ad quod inteljigatur fuo metu perueniflfe angulus aez , 
< iti propterea arqualis fit angulus akr\ protradtaoue ^4 quoad fecet s d in /, 
«S: su in jr, quadrato aK arquale fic redtangulum fub 74 , ^r,&arquale pariter 
rci^angulum fub la y kh. Pundtum h pertinebit,ex hypothefi, ad locumqux- 
fitum;& pundtum r exiftet, ex antecedenti propofitione, in redta bo pro- 
cradta :eritautem , ex elementis , pundtum h vftra pundtura r ; quare pundtum 
r in loco quarfitonon exiftit. Eadem rationeoftendetur nullum aliud pundtura 
redtx bo vlterius protradtac pertiuere ad locura quzfitum. Conftat igitur re- "* 
ct im b 0 protradtam in vnico pundto diuerfo a pundto b , linca? genita? occur- 
rere. Quod crat 6cc. 

Lcmma fccundum. 

Ijfdem manenttbus , fi angulo aez, arqualis ponatur, 6c ad eafdem parres 
angulus ffc/,redta bi vlteniis procracta noncoaucmec tnalio pundto cum 
loco qujcfico. 

Si enim fieri poteft , conueniat in pundto b. Noneritautem pundfctim h in 
curua pundtis o, b terminata i fecus angulus ebh maiorcflcc angulo cbo(ve\ 
eidem xquatts, fi pundtum h idem fic acpundcum 0) adeoque maior angulo 
lr; \\.ab 0 , fiue aezi quod eft contra hypochefin . Quare, fiex pundliS4,6 ducan- 
turad jr^ duar a\ y hk, lCa vt angulus 4 k*> aequalis ficdaco angulo acz \pra- 
tradtaquc k : quoad ftfcet sd in / ,quuu.acuin a k • quale fic rcdtangulo fub 
l.i { > ; pu idtum j^entvlcra puactum b i fi enim punCtum k exifterec m reCta 
e b 1 pundhim h ( vc infercur ex anteccdentt lem. j exiftercc in curuapu ndciso , b 
cermmata , cuius oppoficum oltenfuro elt . His demonftratis , ent angulus h kb 
maior angulo a k -> hoceft 4f z.,iiue eofc ,intemus maior excetnoiquod ejfk 
abfurdum . Recu igicur bi viicnus procuccanon conuemccum loco qiuuitQ» 
Q^iod erac <kc 

Lcmma ccrtium» 

SI datx redta? cd y xz, inter feconueniant , vt in d , intelligaturque vertex 
datt anguli ae z, fuo motu peruenifie ad pundhim V> fitque angulus akh 
angulo aez, arqualis , protradtaque ka quoad fecet cd m /, quadrato ak 
arquale fit redtangulum iub/ a,kh; iicque pundtum ^vltra pundtum b lnicuun 
loci qiKxfiri : dico redtam k b vel tangentem locumquarficum , vcl vlcenus pro- 
tractamin alio pundto dtuerfoa pundto h eundem fecare. 

Quadraco ae xquale natredtangulum fub ek,an : entque 4» minor ipfa 
45 ,cum quadracura ae xquale eciam fit rectangulo fub cb y a s. lara tundta 
fi^.^C.nl velenc parallela redtx xz , vcl nun. Sitprtmum paraliela > fumptoq, intra 
pundta € , k quouis pundto 1» , lungatur m 4 , qux protracta fecec n L tn r , tk. 
sd in u t fadtoque anguio umg aquah angulo aez, > recta m a diuidac an- 
gulura emg , ficque quadrato a m arquale redtanguium fub r a , mj , & arquaie 
pariter redtangulum liib ua,mf. Punctura /"exiitec , ex h\pothefi,in curua 
genica , $c punctura £ , ex antecedenti Propolictone, erir in redca k h > encque , 
cx cicraentis, redu w& maior redta mf, quare fumpco in cuxua punctts h ,i 
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terminataqtfouis pun&o /,ofte«detur illud non exiftere in re&a \b . Prxterea 
fumatur in loco quxfito quoduis puncltim q , quod non exiftat in curua pundtis 
h, b terminata •, ducanturque ex punclis a , q ad retftam rtdue ai ,qi, iti 
vc angulus aiq xqualis fic angulo a e % > protraCcaqtte /" a quoad fecec s d in t , 
Qc nl protra&am ln y, quadraco ai xquale iic rectangulum fub ta, iq 
xquale paricer re&angttlum (ubya,io. Pnn&um o, ev antecedenci propo- 
fitione , cxiftec in rc&a k^h protraclai eritque , ex elemenris , rc&a i q maicr 
recu f o , adeoque pundhim q non erit commune & \oco quxfito , 8c rec"tx 
kb protradtx . Conftat igicur, fi inn&a nl parallela fic re&x x z , re&am 
k h tangere locum quxfitum . 

Sit fecundd iuncta nl non parallela rectx xz,. Parallela ipfi rsiducatur Fig.^ 
nr fccans sd in r *,& iungatur ra,qux procracta fecet xz, in m;fa&oque_> 
angulo atnf xqualiangulo aez,, re&a ma dtuidac angulura emf, fitque^» 
quadrato 4 m «qualerectangiiliim lub ra,mf. Pun&um /"erit , ex hypochefi, 
incuruagenita ,& .exanteieuenti propoficione , in reda Kb prorracta . Vel 
jgitur punctum / eft dtucrfum a puncto h , vel non. Si primum , igttur Kb 
protractt in aI»o pundto diuerfo rt pttn&o h locum quxfitum fecat, Si fecun- 
dura , eadem ratiocinatipne , qtta fuperiiis vfi fumtts, oftendecur reclam \b 
tangere locum quxfitum . Manifeftum e(t tgicur quod rect i kjj , vel tangit lo- 
curn quxficum, vel vlcerius procra&a in alio punctodtuerfo a pun&o b eundcrn 
fecac. Qttod erac &c 

Corollariurn I. 

Hlnc facileoftendi poteft curuam genitam a. nulla linea refta intnbus pun- 
Ctis fecart poile > adcdquc eam efie tn eafdem partes cauam . 

Corollarium II. 

SI iunfta nl parallela fit re&x xz, , erit vtique xqualis ipfi ae. Nam.», Fig.tf. 
quoniam quadratum ae cft xquale re&angulo fub na t cK, erit na ad e2r $7," 
ae,vt ae ad e K> vc autem 4C ad ita, ob fimilitudinem tnangulorum , 
an ad nl , lgitur na ad ae, vt na ad n l. Quare nl xqualis erit ipfi ae. 
Quod fi mncta w / parallela non fit rectx x z, , maior enc , auc rmnor ipsa 
ae ,vc conftat. 

Lcmma quarrum. 

Ijfdcm manentibns, fi ex pundto b initio curuxgenitx dttcatur re&a bi$ 
fitqueangulus ihe adeafdemparces anguh aez,,& minor quidem angu- 
lo , quemturuaerTicit cum redla b e , maior autem angulo a cz, > ipfa bi vlte- 
rius protracta in alio puncto diuerfo i pun&o b curuara fecabit . 

Ex pun&o a ducaturad xz. recta <t^,ita vtangulus a \e mtnorfit excefTu , 
quoangulus ibe fuperat angttlum aezs fadtoque ( iuxcilege* problemacis ) Fig.tf. 
tngulo aKb xquali angulo aez, pun&um h extftac in curua gemca. lanv, 

quo- 



qiioniam angtilus akc minor elt exceflli ,quo angulus ibe fuperae angulnm 
ueZy fiue hka , angulus fcke minor enc angulo ib e , adeoque duo limul 
anguh /; \e,i bk minoxes crunt duobusfimul anguhsi&e, ifck, fiue duobus 
reCcis minores ;quare rectx kfo, 6i vlcerius procractai fibi inuicem occurrenr- 
ad parces angulorum duobus rectis minorum . Occurranc fibi in puncxo i . Erie 
aucem puncxum i vel cxtra , vel intra concauum loci quxftti . Si primum »ma- 
nifeftum eftcuruamiam antea fe&am ruiflein aho puncxo a recca bi. Si fe- 
cundum» recca k/j, ex aotecedenci lemmate, curuam in duobuspunctis fecabit» 
quare punctum i exiftet in recta bf lungontepuncta interfectiOQum , adeoque 
jpfa bi vleerius proeradtacuruam inaliapunctofecabie, lcaque,fi ex puncto> 
b toitio curux genicjc Cfcc. Qiiod erac c^c, 

CoroIIarium. 

Fiz C7 TJ^ *"s demonftrari poteft, quod , fi ex quouis puncto cnrux gertitx , vr h> 
«•)/• d uca tur quxdamrecta hq parallela rectx erficicnti cum recta b e angu- 
lum ad eafdem partes anguli a e i , etdemque xqualem , qu6d , inqttam, ipl.i_» 
hq vlteriiYs protractacumcttrua gemca non conueniat: & concra quod qiuruis 
h t eidem rectx non parallela , & diuidens angulum, quem recta hq elflcic cum 
Huperiori partecurux.,vkcrius.prattacxa mahopuncto diuerfo a puncto h cur- 
tixgenitxoccurrac. 

PROPOSITIO SECVNDA. 

I dae.t rectx cd,xz interfe conueniant,vt in o*,daeufque angulus ae^. 
) intclligattir moueri ad parce?, vbt dacac rcctv diuergunr*, locus qux.icusr 
iieque ad urcujum eft, nequeadeliypliit, neque ad hvperbolara. 

Dccircuio quidem , &ellypficonftic , cura raanifeftum fie,curuam genieam 
fig.jS. in intinitum procendi . Dc hyiperbola autem fic oftendieur. Sit locns , fi ficri 
potelt , ad hyperbolam, cuiftS afymproci fg,'rg. Ex pttncto b initio curux 
genttx ducaturrecta^ i erhcicns cum recta Irc angulum ad eafdem partes an- 
guh <z c t,,eidemque xquaiem. Ottendentdurn eit priustaecxara bi paraHelani 
tucuram alteriafympcocorum , nerape fj. Hoc aucem mamteftturt e(i ex . o , 
quod recta b i ( ex 2. lem. ) vlcenus procracta aim curua gemca non conuentac » 
adeoque neque ad eas parces cum afymptoto fg contteniac : & contri quxuis 
aliarccta (cxleni.4.) etficienscum b c anguluin muorcm angulo »if 2;,(ino 
1 yc,vltenus procractain ahopunctodiuerlo apuncto b conueniatcum curua. 
gcnita ; cvpropterea ad eafdem partes afymptoco fg occurrac . 
, Hoc oftenfo , recta xz, politione data. afymptoto fg parallela non erit» 
qture eandem in aliquo puncto fecabit^rt mv. ^httfin recta e z, vltra pundturn 
o fumaturquoduispunctum k iungatur <tk,fadtoque angulo akh zquali 
ang.lo 4CK,,recxa k 2 diuidat angulum^e k Jb \ protrattaqttc ka qttoad fecet' 
.-. a .n , quadrato ik arquale iit reCtangulum fub / 4 , k b . PunCxura b; ek 
hypotheli ,exiftet in curua genita, 6: recta k b ( ex 9. Jera. ) vel tangec locum 
quxficura , vel vlcerius protracta eundera inalio puncto dtuerfoa puncxo h fe- 
ca^it: atq(ii , ex conicis,fi locus eflet ad hyperbolara, eundem invnotanttlra 
punctofecaret >quxficus igitur locus non eit ad hyperbolara. Quare , li darx 
icctXiicdj.JC, t iScc, Quod erac &c. » • % oij, t . i 

PRO- 
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SI datxre&x cd,x%, incer fe conucniant, vt in d , incelligaturqu? yertex 
anguli aed moueri versns pundhim c/,ad parces nempe, vbi dacx re&x 
conuergunc > quxficus Iocus vniuerfalicer non eft ad circulum. 

Quadraco ac xquale ficredcangulum fub sa in eh fumpcam in re&a ed\ 
cricque punftum b inicium loci quxfici. lam parallela reftx xqualit 
ipfi ae ducacur recta cn occurrens ipfi dc in c ,0c es procratftx m n; Cum-» 
iungacur c a , qux procracba fecec e d in f v , factoque anguto a\b xquali an- /wj.f <>. 
gulo aedy re&a il^diuidar angulum e^/;, ficque quadraco a ^ xquale rec- 
tangulum fubctf, kjb. Pun&nm b pertinebic , ex hypothefi, ad locum qtix- 
iitum. Quoniam ver6 nc xqualis ei\ ipfi ae t eric an ad»c,vt an ad ae: 
vt aucem an ad nc , ita , ob firailitudinem criangulorum , .7 e ad c h y \ igitttr 
an ad ae t vt <re ad e^> quare qdadracum <t f xquale eft rc&angulo fub n a v 
cj^. Propterea-,eadem rariorinarione , qua fuperius in lem. 3. oftendimus l^h 
tangere locum quxficum, quoties lun&a n l parallela eft reclx x 7^ poficione 
datx,idem hic cuincetur . Hoc oftcnfo, iungatur b a, qux protracta occurrat 
nc protra&x in m. Si ignurba parallela lic re&x dc , eric pun&um & 
initmm, & cerminus linex genicx ,ivt conftac ; ericque k b tangens , & xquahs 
rangenti k b , fi linea genica ficcircumferentia circuli. Quod autem linea ge- 
nica eflc non poflic vniuerfalicercircumferentiacirculi ,fiue quod accidere poflic 
tangentem kb xqualem non cfle cangenci k/;, lic oftenditur. Angulus aed 
non fic minorre&o,nequt ae minor ipsa bd :hxc enim accidere pofle mani- 
. feftumeft. Quoniam igicureft , ex conftru&ione ,ca ad ak,vc4k ad k/;: 
vc aucem c.a ad ak , ita , ob fimilitudinem triangulorum , n a ad ae,fiue nc , 
crit a k ad k b , vc a n ad n c . Rursus, quia angulus ,z r , fiue anc non eft 
minor re#o,erit ac maiorquam a n , habcbitque ac ad f n maiorem racio- 
nem , qua*m a n ad c , fiue 4 ad k /7 . Prxcerea , quia .: e , fiue n c non eft 
roinor quam b d , fiuecm, non habebic <tcad cm minorem rncionemquam 
ac ad c»\: vtautem <tc ad cm, ica ,ob fimilicudinem triangulorum , 4 k ad 
kcV : & a c ad c» maiorem racionem habec , quam a k ad k /.» •, igicur eciam 
4k ad kt; maiorem rationem habebit, quam ak ad k/;. Noneft igiturtan- 
gens k b JtauaKs rangenti k'/; , quare locus quxficus non eft vniuerialicer ad 
ctrculum . Quod erat cxc. 

Scholium. 

Hlnc habes qu6d,fi!ocus quxfitus in fecundocafu fic adfectionem coni- 
cam , necefle cfteffe ad parabolami quodeciam conijci poceftex eo quod 
re&x omnes vni cercx parallelx in vno cancum pundto locum fecenc ; cxcerx 
aucem non parallelx in duobus. Neque enim fcio dc vl|a curua Geomecns 
noca , cui hxc propnetas compecac . Prxcerea,quod oftcndimus in tcrtio cafu, 
rettam Vh tangerelocum quxficum,id vniuerfalicer verum eft ,eciamfi pun- 
&um b non fn Cfc inicium , 6c cerminus loci quxfici. Denique reliquum eflet, 

£ ' ' vc 



vt aUquid diceremus de lineis genitis , fi vertices angulorum a t% ,acx ad pai- 
tcsoppolitas mouerentur: verum ,quia nonadmodum dimmihseft fpeculauo, 
his tmmorari fuperuacaneumduxi . 

Hucnfaue perfccutus fum banc feramfuaper vcfligia >' camque indagine fcp- 
tam tcneo. Verum y quem pafcis locum , autlor tngcmoftffime , hoc efi intimum^ 
tpCius latibulum Jcrutari nondum licuit , neque vlterius mucfligandt facultas 
latur m sludtjs longe di(fimillimis occupato . Habes vttque tn hoc qualicunq, 
vrotrcffu noflro imaginem illius fabuloft fluminis veflrorum poctarum carmini- 
buseeUberrimi,cums pars quidm pAtonte alueo ,pars altera fub terris fluit , 
ac dcnique iuxta Sjracufas e fuis latebris exit. Quamobrcm bums ego recon- 
diti problcmatis , cuius & primam Ccaturigincm , & partem itineris non exU 
mam m luccm dcdi , rcliquum curfum , & poflremum exuum ex Sicilia tua , 
immo a te y vnde emanat t enixe roga. Stc te nouts m dsern tnucntis fortunent 
fydcra yflc infulam iflam non minus frugum ommgeimm quam ingcniomm fera,- 
ctfrmamfuperi impoflerum quietam atqut moncujfam fcruent . 
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ADNOTATIO 

In primum Problcma cxtii ordincm . 

DAca fitpofitione redta x% ,datum extrl ipfam pundhim a , darufque an- 
gulus aeg , cuius vertex in redfca jrx, ici camen vccrus eg non congruat 
redU* .v< . Iam cx puncto 4 lnclinecur ad x ^ recta .inn angulo daco angu- 
lo aeg aiquali , ita vt, fi vertex anguli aeg incelligerecur moueri versus c , 
cum peruenifTet ad pundhim c, crusr^ congrueret redtx x x, . Hoc pofico 
fiac vcinchnara ac ad ce , ira ae ad r*. Pundhim £ percmebit ad lineam-» 
gemcam >quam oftendimus foreparabohcam, fi angulo a cg arqualis ficangu- 
his ace ,&c rcdtam , fi eidem angulo a eg arqualis fit angulus deinceps ac 2T. 
Qiiia veio ( nifi datus angulus aeg fit redhts) alia redta ab inclinan poteit 
ad xx, in anguloxqualf dato angulo ,propterea ditierfa ontur fpeculatio , fi 
rcdta ab ftatuatur pro inclinata . Huius aucem rei confidcranda* auctor mihi 
futt Nobihs Geometra Georgius Sceigerchal-i .\ quo etiam accepi enodanonem_» 
fexti cafus Quafict apud nOsquinti ,beneficio parabol«r,& cuiufdam altenus 
lintac fecundi generis abfolutam . 

•'-Sex igtturcafushaberepoteft problema hoc modo conceptum . Primus eft , 
fi vercex anguliacuci ac x moueatur versus pundhim x,. Secundus,fi eiufdem Fig.6o. 
anguh vertex moncaturverstkspundhim x quoufque perueniat ad pundtum b. 07 61. 
Tertius , fi ex pur.dto b vltcriusprogrcdiatur versusx . Quartus calus eft, fi 
- vertexobtufi anguh acx, rtoueatur versiis z, . Quintus ,fieiufdem angult ver- 
tex moueatur versus x quoufque perueniat ad pundhim b. Sextus dcmum, fi 
ex pundro b vltertus progrediatur versus x. 

Dico igitur lineam genitam in primo , fecundo , & fexto cafu eflc lincam_» 
rectam ,& quidem ipfam a b protradram : in reltquis aucem cafibusgigni cur- 
ua5,quas exquifitc perfcrutari non vacac . Ollendemus nihilominus commu- 
nem earum proprietatem , ex qua fortafie non admodum difficile ertt curuas 
genitas determinare. 

Pro primo cafu intelligarur vertex anguli a c x fuo motu versus x, pcrue- 
niftead quoduis pundtum fll,&exiftenteangulo adm xquah angulo acx, pro- 
trahatur d n quoacf occurrat ipfi a b procradtx tn m . Occnrrec aucem , quo- Fig.Co, 
niam angulus bdm minor eft angulo adm, fiue a c b , hoc eft a b c , adeoque 
duo fimulanguli b d m , db ,n minores funt dtiobus fitnul anguhs ab c ,db>n , 
iiueduobus redtis minores. Dico efle a d ad dtn ,\t ad ab bd. Namangulus 
adm xqualis eft angulo abd y Sc angulus da /> communis , func ergo fimtha 
triangula abd, adm;o\\zte eft ab ad bd, vt ad ad dm. Quodcrat&c. 

Profecundocafu vertex anguli acx intelligatur fuo motu versiis pundhim 
b perueuitfe ad quoduis pundhtme ,& exiftente angulo aeg arquah anguloF/j. 
acb, fiue .r b c , pundhim g fic in redta a b . Dico eiTe a b atl b e , vt a e ad 
cg. Sunc enim fimiha tnangula a eg , abe propter angulum bae commu- 
ncm,&arquaIe$angulos * f £ , 4 & e j quarc eric ac ad eg , vt a h adte.Quod 
«rat &c. 
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Proterciocafu incelligatur vertex anguli acx fuo motu ex puuclo b yer- 
Sus A" perucnitfead quoduispundkum k , «Scexiftenteangulo 4k/a?qttali angu- 
!o a c x rec~ca 4 k dtuidat angulum b k/ , fitque 4 k ad k/ , vt 4 & ad 6 k . 
F/j.61. Punctum / perttnebit, ex hypochefi, ad hneam genicam . Iam protrahatur 
/k quoad occurrat a b procra&x in h. Occurret autera , quoniam duo fimu! 
•nguli bk b , kb b minores funt duobusrectis, vt facilc oftendi poteft. Dico 
kJ>a?qua!em e(Ie ipli kf . Nam , quoniam angulus ak/eft sequaiis angulo 
acb t fiue ahc t erit angulus akh arqualis angulo abk : eft etiam communis 
angulus ba k i func igicur fimilia criangula abk t akh. Quamobrem eric ak 
ad kh , vc ab ad b k , fiue ak ad k/> adedque k/zqualis enc ipfi k ';. 
Quod erac tfcc. 

Proquatto cafu vertex obtufi anguli u c z. incelligatur fuo motu versis ^ 
peruenitTe ad quoduis pun&um d , & exiftence angulo ado arquali angulo 

/ :.] : 1 . a c z 1 ecta .j d diuidat angulum cdo, ficque ad adtfo, vt .16 ad bd . Pun- 
#um 0 pertinebic, ex hypochefi,ad lineam genicam. Iam procrahacur od, 
quoad occurrac ipfi ab protracta? tn m . Occurrec aucem, quoniam anguli 
bdm>dbm minores funt duobus rectis , vt fuperius oftenfum eft . Dico md 
arqualem efle ipfi do. Nam , quoniamangulus ado a:qualiseftangulo jci,, 
enc angulus adm xqualis angulo c b , fiue a b c :eftetiam communis angu- 
lus b a d ; func igitur fimilia criangula abd y adm. Quare enc a d ad d m , vc 
ab ad bd, fiue .1 d r.d ( / 0 \ adeuque <4 m xqualis eric tpfi do. Qitoderac &c. 
Pro quinco cafu vercex eiufdem anguli ac %, intelligatur fuo mocu versus 

£ig.6o. pup.ctum b pejueniflead quoduis punctum c , exiftentc angulo acf xqualt 
angulo acx ,recta ce diuidatangulum a r/,fitque 4& ad f>c, vc 4*ad e/. 
Pun&um f pertincbic ,ex hypothefi, ad Iineam genitam . Iam protrahatur 
fc quoad fecet reclara a b in g . Dico fe arqualem efle ipfi eg. Nara , quo- 
ntaniangulus acf eftxqitahs angulo acz ,erit angulus arquahs angulo 
4 r b ,fiue .:•'( -. eft etiamcommunis angulus b ac,iui\t igitur fimilia triangula 
'"'J > .i 6 f . Quareeric ae ad f£ , vc ab ad fcc, fiue 4C adf/, adeoque r/ 
arqualis erit iplt r.s • Quod erac £cc. 

Jig.6o. Profexto,Cv vltimocaftt vertexeiufdemanguli acx. intclligatur ex pundo 
b versus x peruentfle fuo motu ad quoduis pun&um k, exiftence angulo 
.1 > ■'> arqualt angulo 4c z, ,recta &^dittidac angulum a k > . cx ptotrahatur K' ! > 
quoad occurrat ipfi ab protrattar in h. Dico elfe 4<kad Kb , vt 4^ ad & 
Hoc autem manifrftum eft ex tertio cafu . 

Fig.61. £x propnetate , quam communcm oftendimus tineis genitis in tertio,quar- 

C 60. to | & quinco cafu , oftendicur eas non efle re&as , fed curuas . Si enim rec^a_« 
e(fec hnea gentca in tercio cafu ,cum omnes redlx /;/ , Lu.irum diuidancur a 
vetti b x , fequeretur easefle inter fe parallelasjquod falfum cfle manifeftum 
t it . Eadem ratioctnatione idemeuincetur de lineis gentttstn quarto,C$C qutnco 
cafu , Hxc aucera omnia erant dcmonftranda . 



AD 



AD AVCTOREM 
PROBLEMATVM- 

H^C funt, nobiliflimc luucnis , qux pro anguflijs 
tcmporis fpcculari licuir. Mihi vcro non cft qua> 
rcndus Gcometra , ciim in tc habeam Syracufium illurru 
fcncm principem gcomcrrias , itcrum , vt rcor , in SicilKi 
rcdiuiuum. Quandoquidcm vcro ad amccboeum carmen 
prouocafti , imitabor paftorem illum apud Virgiliurru, 
cjui propofito fibi arduo amigmate aliud aducHario fol- 
ucndum, iuxta lcgem alterni carrainis , rcpofuit. Itacjuc 
inuiccm ambo dcccrtabimus , fi non ingcnio , cjuantunv 
ad me attincc , at fidtcm ( vti cccinic Thcocritus vcfter ) 
Ambo cctate pares , & refpondere parati . Efto igitur 

PROBLEMA- 

SI rc&a linca in plano ducla , mancnte altcro eius 
tcrmino axjue velociter circumfcratur , quoufque 
rursus in eum locum refticuatur, £ cjuo moueri carpcrat: 
eodcmcjue temporc punclum alicjuod incipiens a termino 
mancnte , in didca linca ica fcratur , vt duo quaeuis fpa- 
tia pcrcurfa, fumpta vtraque a termino mancntc,fint in 
fubduplicata ratiouc cemporum; pundinn hoc lincam ici 
plano dcfcribct , quam cicumfpiralcm appcllo . Quas- 
cunque igitur dc fua fpirali oflcndit Archimcdcs, eadcm 
ego proportionc accommoda de hac mea circumfpirali 
quxra. 
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